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eAd Leforem Prefatio, ab 
zp/o OuGHTREDO (71494 1900) 
Edition: Tertie preixa. 


Onſcripſi olim in Familia 11luſtriſfi- 

( m1 nuper Comitis Arundelie & Sur- 
ri, cum ex filits ejus alter 1n difct- 

plinis Mathematicis exponendis deſervierim, 
ordinem quendam, qui mihi ad mytteria Ma- 
thematica videbatur appoſitiſhimus, ut ſtudt- 
oforum, qui 1pſum ſecuturi ſunt, animi fcien- 
tlis 1111s, non leviter & ſuperficie tents tin- 
gantur, ſed intimes & radicitts 1mbuantur. 
Hunc meum ordinem multorum virorum do- 
ctorum, maxime verd nobiliſlimi 1l1;vg eru- 
ditiſlnnique D*"i Carol; Cavendiſh hortatu, in 
publicum ſub titulo CLAYTS HA A- 
THEMATIC primd emiſi. Trafta- 
tus qutdem 1lle, non methodo (ſicut vulgd fit) 
Synthetica,per Theoremata atque Problemata 
longo verborum ambitn deſcriptus, ſed via 
inventionis Analytica, (ita ut totus fit quaſi 
demonſtratio continua nextbus firmiſhmis 
compaginata) & non tam verbis quam rerum 
{peciebus depitus, primo ad{peQu difliculta- 
tem peperit 1n multis, qui forma tradend!1 
inufitata territi, Chimzram aut Sphyngem 
aliquam imaginabantur : Verim fiquis, piz- 
2 judic11 
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zudicu hzc terriculamenta ad({pernatus, at- 
tente preſentique animo hanc viam ingredi- 
atur, rem videbit maxime facilem & conſpi- 
cuam. Nam. ſpecioſus hic atque ſymbolicus 
modus, nec memoriam verborum multplici- 
rate torquet, + nec phantaſitam rerum mul- 
tarum comparatione atque dijudicatione one- 
rat ac diſtrahit; fed operationis atque ar- 
gumentationis totius procellum conſpecui 
reprzſentans: Theorema denique profert, 
non un1 tantum genti intelligendum , ſed 
omn1um ,- quotquot ſunt ubique terrarum, 
nationum linguis (modo de notis conſtet) 
efterendum. 

Animi quidem met ſenſus & votum, tum 1n 
prima Clayis mex formatione, tum in ſecun- 
Ja limatione, five potius nova fabricatione, 
fuit, ut Matheſeos ſtudioſis quaſi Ariadnes #t- 
lum porrigerem, quo ad 1ntina harum ſcien: 
tlarum adyta deducantur, 6 ad optimos anti- 
quifſimoſque Authores Zuchdem, Archime- 
dem, Apollonium Perggeum magnum 1llum 
Geometram, D1ophantum, ac reliquos, facilius 
penitiuſque intell;gendos dirigantur ; .corum- 
que non propolitiones modo addiſcant, quod 
pleriſque Mathematicis.ſctentiz quaſi culmen 
elt & faſtigtum; Sed etiam percipiant qua 
ſolertia, quibus zquationum, interpretati1o- 
1um, comparationum, reduQtonum, conver: 
honum atque diſquifitionum moliminibþus 
oriſci illi heroes ſcientiam hanc pulcher 
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Prefatio ad Lefforem. 


Mih1 quidem in"1llis legendis verſanti, & 
demonſtrationes 1ngeniolfiihimas ex incogita- 
tis & 1nexpeCtatis, ſed divino quodam artif- 
cio conquilitis, principiis adeo affabre con- 
cinnatas animadvertentt admirantique {tupor 
incidit, unde tanta exiſteret 1maginationis 
Yis, quz tam immenſam confequentiarum mo- 
lem ſuſtinere poſſer, facereque ut tot res, tam 
longe dilſitz,animo ſimul obverſentur,& quaſi 
ultro 1n argumenti unius {trufturam coeant 
atque confidant. 

Quapropter ut 1ipſas res clarins 1ntuerer 
propolitrones & demonitrationes verborum . 
1ntegumentis exutas, brevibus tantum ſym- 
bolts ac notis, oculis etiam ipſlis uno obtutu 
EI_ deſignavi. Tum Theorematum 
affectiones varias 1n #qualitate, proportione, 
aftinitare, atque dependentia,conferendo nova 
elicere tentayi. Denique quzſtiones conlimi- 
les rn fingendo, eafſque quaſ1 jam 
confectas, via Analytica 1n ſua principia re- 
ſolvendo, rationes ac media, quibus conltru- 
autur 1nveſtigavi. Hinc tandem ( non nilt 
plurtmorum annorum uſu atque experien- 


ta) preceptorum illa qualiſcunque leges e- 


merlit. 

Non erat mihi animus, jam ad extremam 
ſeneutem appropinquanti, poſt primam hu- 
juſce Clavis Editionem, in rea 1terum are- 
nam prodiifſe. Sed Venerabilis Vir Dn. S*- 
thus Hard, Collegii Sidneienſis in Academia 
Cantabrigienſi tum Soctus, nunc 1n Oxonienſ1 

A} Pro- 
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Profeſſor Aſtronomiz Savilianus, Var prudens, 
Plus, ingenuus, nec Matheſi ſolum, 1ed & 0- 
mn1 polttioris literaturz genere cultiſhmus, 
( qui Fares Cantabrigiz Clavis mez uſum 
expoſuit,) me1 rdens & cognoſcendi deſ1- 
derio, domi me Jatitantem Jongo 1tinere per- 
quiſtvit ; Fajus 1mportuno hortatut, ut libel- 
Jum 11lum ſub ſecunda lima corre&tiorem au- 
ctioremque quorundam, ex multis quz apud 
me erant, adjetione ederem, reſiſtendi fa- 
cultas. non erat. Acceſlit & alter hortator 
vehemens Dn. Carolus Scarbrough DoCtor Me- 
Uicine, ſuaviſlimis moribus, perſpicaciſſims- 
n Ingenio Vir, cujus tanta eſt in Matheſi 
olertia, & ſupra fidem fzlix renaxque me- 
mor1a, ut omnes Euclidis, Archimedis, alio. 
rimque nonnullorum ex antiquis.propofitio- 
nes. & demonſtrationes recitare ordine & 1n 
uſum proferre pots fit. Horum ego duorum 
Judicto de meis Tubens acquieſco. I: enum funt 
quos celeberrime totius Europe, Academiz, 
Mathematicarum aliargmque artwum huma- 
niorum Profeliores meritd amplexentur. 
Quod autem 2 mendas illis 'Typographicis, 
quibus priores nimium ſcatebant, repurgata 
hzc tertia editio exhibeatur (quod 1n hujuſ- 
modi fcriptis maxim fit moment) cure ilud 
debetur Venerabilis Viri Dn. Foarnis Hallie, 
Collegit Emanutlenſis Cantabrigis non ta 


pridem Alumni; deinde Collegii Reginalis 


1bidem Socii ; nunc apud Qxonienſes Geome- 


triz Profeſſoris Saviliani ; Virt ingeaui, pit, 
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induſtri1, in omni - recondiniore literatura 
verſatiſlimi, in rebus Mathematicis admodum 
perſpicacis, & 1n-enodatione explicationegue 
Scriptorum intricatiſſimis Zzpberarum 1nvo- 
lucris occultatorum (quod 1ngeni ſubtilifhimi 
argumentum eſt) ad miraculum fxlicis. Huic 
enum 11le editioni adornandz ultrd ie offerens, 
& Calculi maxtmam partem , examinavit, & 
operas perpetuo auxilio, atque alltdua in{pe- 
cone adjuvat. | 
 Denique non fine piaculo omittam aman» 
tiſhmum met Dn. Robertum Hood: Collegit 
Lincolnienſis Socium,Philoſophiz atque Me 
dicinz {tudioſum, Virum optimum- atque do- 
aiihmum, qui non calamo ſolim & icripto- 
rum examinatione, nequid fort$ mihi 12 com 
putationibus erroris exciderit, amicum pra. 
{titit officium, ſed etiam bene maximam ho. 
rum partem Anglice non 1ta pridem edendam 
tranſtulit. 

Partem autem illam quz Geometricam Ho- 
rologiorum Sciotericorum rationem tradit,ex 
Ans 1dzomate 1n Latinum vertit Dn. 
Chriftophorns Wren, Collegi Wadhamenlis 
Commenſalis Generoſus, Admirandi prorſus 
ingenio Juveris, qui nondum ſexdecim anno 
natus, Altronomiam, Gnomonicam, Staticam, 
Mechanicam preclaris inventis auxit, ab eq- 
que tempore continuo augere pergit; & revera 
3s eſt a quo 'magna poſlumus (neque ſrultrs) 


propediem exipectaro. 


Huic 


— 1 Se Rr her & Se 


CE 
— 


Prefatio ad Leforem. 


Huic Clavi Mathematice, poſt primam e- 
ditionem, accedit, I, Aﬀe&arum quovis modo 
Aquationum 1n numeris luculenta reſolutio. 
II, Elementi Euclidis Decimi declaratio, III, 
Elementorum Euclidis Decimi tertii & De- 
cim1 quarti de Solidis Regularibus illuſtratio. 
IV, Sex Theorematum fundamentalium circa 
Anatociſmum inventio. V, Regulz falſz po- 
fitionis demonſtratio Analytica. . VI, Theore- 
matum Archimedis de Sphzra & Cylindro 
declaratio. VII, Horologia Scioterica in Pla- 
no, Geometrica delineandi Methodus, Ultimo, 
inveniet etiam hic lefor Logilticz decimalis 
(quam pre-ſexagenaria 1lla Mathematices ſtu- 
diofis, preſertim in computationibus Aſtro- 
nomicis, commendatam efle cupio) regulas 
breves interſertas : una cum Multiplicationis 
& Divilionis contraftione admodum neceſla- 
ria: Et Logarithmorum uſum, quantum 1a- 
tis eſt. | 

Horum ego pleraque cum ante plurimos 
annos, 1n gratiam & uſum nobiliflimi erudi- 
tihimique Domini Gerard: Domini Awungzer 
Baronis de Zongford, hominis vere pit at- 
que Chriſtiani, doAtique non modg ſermonis 
utriuſque linguz, ſed & Hebraicz aliaragm- 
que linguarum Orientalium, ae utriuſque 
philoſophiz , & de me optime meriti, ſcri- 
plerim; jure eum ſuo reticendo fraudare 
pro piaculo duxerim. Is enim eſt , quo fau- 
tore atque Macenate gloriari pro ſummo ho- 
nore habeam. 
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CLAVIS MATHEMATICM. 
Denuo Limata, | 


CAP. I. -De Noteatione. 


:. = Abella admodum utilis, non 
modo pro numerorum Nota- 
tione, quam prima facie exhi- 
bet; ſed etiam 1n omn1 compu- 
tatione per. numeros tum communes, tuny 
figuratos, tum artificiales, qui vulgo Log: - 
r1thm1 dicuntur, 


Integr1, Partes. | 
8 "7 6'F 4 3/2101 213 4 516 7 8| 9, &e. 
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2. In hac tabella numeri ſuperiores ſunt 
Indices five exponentes terminorum wtrin- 
que ab unitate continue proportionalium; 
afhrmativ4 1n integris, negativ1 in partibus. 
o—_ progrelho in decupla ratione verſus 
liniſtram, T in ſubdecupla verſus dextram; 
licut literx numerales ſubſcriptz: oſtendunt: 


Eſt 
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Eſt igitur progreſſio ab unitate in integris, 
I, Io, Ioo, Looo, Ioooo: Et 1n partibus, 1, 
Vo) £35) T5579 TEGTT © Et fic in 1nfinitum, 

3. Arque hoc modo 1n omnt alia Progreſli- 
one, terminis ah unitate quacunque ratione 
five creſcentibus, five decreſcentibus, Indices 
ſuz erunt apponendy. 

4. Tabellam quidem in decimali ratione 
ordinav1, tum ut numerorum quorumcungque 
(live Integri fint, five partes, five mixt1) 
valores per gradus & periodos zſtimentur: 
tum quia Logiſtica hzc decimalis ſexagenar14, 
in computationibus Altronomicis, multo 
facilior elt atque concinnior. Hoc plane per. 
ſpexit, quicunque 1s fuit, qui primus canonem 
Sinuum a ſemidiametro 60, ad x cum circulis 
annex1s, revocavit. Utinam idem etiam in 
aliis-canonibus fteret. 

5. Partes decimales ſcribuntur 1n una linei 
cum integris, diſtinguuntur autem lineol4 
rectangulari, quz 1dcarch ſeparatrix dicitur, 
Et quemadmodum in antegris, quilibet ab 
unitatum loco op us augetur versus {iniitram 
decuplando: fic 1n partibus decimalibus , 
cniliber ab unitatum loco gradus minuitur 
verſus dextram ſubdecuplando. 

6. Partes decimales denominationem ſuam 
ſortiuntor 4 loco figure ſuz ultime: ut ol 


ſunt 5 decimz partes : 0]56 ſunt 56 centeſi- 
mz partes: 0|o56 ſunt 56 milleſimz partes, 


& ſic de re}iquis omnibus. 
7. Cir- 


Denuo Limata. - 


-. Circuli ante 1ntegros, vel poſt partes 
decimales,nthil valent: at vero polt integros, 
& ante partes decimales (hoc eſt, utrinque 
linez ſeparatric1 proxim.) vim ſuam reti- 
nent : nam gradus conſtituunt quibus _ 
rum valores cenſentur : ut oooy, fignificant 
tantummodo F: & c{x00, F ſunt decimez 
partes. 

8. Quare in partibus decimalibus ſcriben- 
dis, linea ſeparatrix ſemper apponatur;& loct, 
{6 qui ſunt, vacui, circulis {uppleantur : ut 
oloooos ſunt 5.centies milleſunz partes. 


9. Signunr addendl five affirmations eſt + 
plus, five pl. at 34, vel + 34- 

760. Signum minuehd! five negationis eſt 
— minus, ſive m1: ut— 34+, negantur om- 
nino elle. 

11. Pertinet autem {ignum ad magnitudi- 
nem ſequentem,cui prefigitur. Et omnis mag- 
nitudo, cu1 non eſt przfixum fignum negatio- 
nis, intelligitur eſſe aftirmata, & hahere ſig- 
num +, licet non fit expreſſum. 

12, Et nota quod {ignis + & -- utor, quando 
Iimplex magnitudo afhrmatur vel negatur de 
implice: ſignis autem pl. & m1. quando mag. 
nitudo compolita afhrmatur vel negatur de 
liimplice, vel ſimplex de compolita. 

13. Magnitudines denotari poſſunt vel nu- 
meris menſuram ipſarum ſignificantibus, vel 
etiam ſpeciebus : ut linea | ſeptem un- 
clas, defignatur vel per 7; vel-per unam ali- 
quam 11teram aut notam, A,B,C, &c; ay 
2 uas 


— 


—_— 

” T 
- 
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duas literas terminis linez adſcriptas, AB, 
BC, CD, &c. pro libttu : modd memoria te- 
neas pro qua magnitudine ſpecics quzhlbet 
{tatuitur, 

14. Speciola hxc Arithmetica arti Ana- 
lyticz (per quam ex ſumptione quezſiti, tan- 
quam not1, 1inveſtigatur quzſitum) -multo 
accommodatior eſt, quam 11la numeroſa. Nam 
1n numerosa, numer1a novo, quem proferunt, 
ita abſorbentar, ut penitus 1700 nec 
ullum ſuz veſtigium relinquant : At 1n ſpe- 
closa, permanent ſpecies fine aliqua mutatio- 
ne, ſpecimen, exhibentes totius operatzonis : 
unde non ſolum 1n4quzfiti notitiam dugynr, 
ſed etiam Theorem# generale pro ſolutione 
conſimilium queſtionum, in aliits magnitudi- 
nibus datis, edocent. 


CAP. I. De Adaitinne. 


i.) TUmerus. anventus per Additionem, 
dicitur Summa, vel Aggregratum.. Ut 


2 & 7 conſtituunt 10. 
2. Additio 1ncipit ad dextram, & ſummas 


ſingulorum locorum particulares inventas 
ſubſcribit, 1n locis ſuis proprus. 
2. In Additione omnes numer: dati ſimu! 


2quantur SUmme, 


Exempl, 


CSI 9 2m 1 was 


Dexnuo Limata. 


B, Tp oe 
@. Exempla 'Additionas. 
Ct 
'l. S. d&. 
| 72403 3794236 bs ©. 
n 8956 58413 $7 06:4 
_ 67293 94-7108 2... 
M EY 4720|74-39 " ©0 10 
ec 100739 495 4.8 IO 2 
C- I0094/8599 384 Io 6 
0- RIS 
- 4- Additto ſpecioſa conjungit omnes mag- 
2 2itudines datas ſfervatis fignis. 
It 
ad 3A: A SA 3A|A 
adde Al --A | ---2A| ---5SA]E 
Sama 3A+A! A-A I5A-3Al3A-5ATATE 
hoc eſt 4A| © 2A| 2A 
1, þ 
tl 2d A+B| A+B Sic in-In-(3[3 
adde A-B| A-C dicum Ad-< 2/2 
a; Summa 2 A|2 A+B--C| ditione. 52 


'N 


CAP. III. 


B 3 


De Subdnttione; 


Umerus inventus per SubduQtonenr 
| dicitur Rel1quus, vel Differentia, vel. 
Exceſſus. Ut & 7 tolle 3, reſtat 4. 


2. Sub- 
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I! 2. SubduQto incipit ad dextram, & diffe- 


zentias ſingulorum locorum particulares in- 
ventas ſubſcribit, 1n locts ſuis proprits. 

3. In SubduMone, numerus ſubducendus, 
una cum difterentia, zquatur numero ex quo. 


Exempla SubduCtionis. 


]I. S. d, 
347206836. 37941230 17 13 4 
6807592 g941ev $i 30-7 


340399244 2847150 4 0 Þ 


4. Subduftio /pecioſa conjungit utramque 
magnitudinem datam, mutatis omnabugs fſignis 
 magnitudinis ſubducendez, 

Ex 4A] 3A 5$5A[A 
tolle Al $A E 
Reitat 4 A--A|3A--5 Als At 3A[A--E 
hoc eſt 3 A! --2A} 8A | 


Ex - Al SiciaIn (3/5 
rolle B+C B-C dicum ſub. 23'2 
Reſtart A-B-C|A-B+tC | duChone. Q FF 


CAP. IV. De Multiplicatione. 


1. JUmerus inventus per Multplicatio- 
nem, dicitur Factus, vel Produdctus; 


vel Reftangulum, ve] Planum- Nam unus e 


gumeris propolitis habetur pro longitudine, 
alter 


thnd PAR tHwms O£©+{ «ac 


-o Cow = 9 0,0 = ty fed yo v tos 


| 


Denuo Limata. 7 


alter pro Jatitudine : & numer! propoſiti di- 
cuntur FaQores atque Latera, Maxima quip- 
*M pe binarum magmitudinum poteſtas, eſt Þ- 
gura ex ipſis compoſita, cujus anguli ſunt 
rei, & latera parallela. 

9% 2. Multiplicatio incipit ad dextram, & 
ſingulas figuras unius numer! dat1, in fingulas 
alterius figuras ducit : & factos demum, habira 
locorum ratione, in unam ſummam colligie. 
Et (i partes decimales numer1s propoſitis Far 
admixtz, Ee toto fatto tot Ilocos linea ſepara- 
trice abſcindit,quot ſunt loci partium 1n utro- 
que faftore. Nam in Multiplicatione Index 
cujuſque particularis figure fac&ti, 1nvenitur 
addendo Indices figurarum multiplicatz & 
multiplicantis, Sic 58|7 3 ductus in 6oo,facit 
35238. Nam Index figurz 6 1n Goo, eſt 2 : 
&lndex ultimz figurz 3 1a 58/73 eſt 2. addan- 


tur Indices 2 & 2, extabit © pro Indice ulti. 
mz figure {acti 35238: quz 1dcircd pertinet 
ad locum unitatum. Et confimilis reliqua- 
rum figurarum 1n fatto cenſura gradualis 1n- 
[t1tu1 poter1t. 

3. $i 6 numeris propolttis, unus, vel uter- 
que, adjunttos habeat ad dextram circulos:: 
omiths circulis, fiat 1pſorum numerorum 
Multiplicatio : & tacto\ demum tot 1nſuper 
integrorum loct accenſeantur, quot fint omit 
circull in utroque factore. 

4 In Multiphcatione eſt, ut unitas, ad 
unum e fa&oribus : S1c alter. faftoribus, ad 


IC 
IS 


P 


—" 


e 8” 
, (actum. Ur fiducarur 4 igyfllice 24: Eſt igitur 
cr $1-4::6. 24: vel 1. 6 24. _Ex- 
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: oo \ 
FExempla Multiplicationis. 
4576 $80[34 | 
=o 892 4113 
O1F2 290170 
41184. 4.06238 
OE oa 232136 
40561792 2"566|150 
358 5873 
600 600 j 


214800 35238 


5. Contrattio Multiplicationis, 1n L_— t 
ca valde utilis, fic eſt. $1 inſtituto tno ſufhciath 1 
habere fatum non 1ntegrum, ſed multatum} 8 
211quot ex ultimis figuris : ſtatues unatatis lo-W ], 
cum minoris numer1, ſub alla figura majoris, 
cvjus Index zqualis {it numero hgurarum, vel 
abſcindendarum 1n integris vel relinquenda- 
rum 1n partibus decimalibus: Et reliquasY n 
hguras minor1s numeri, ſub numero majoreſ x 
ordine inde contrario. Tum 1n multiplicandof t: 
incipies 'ubique ad 1llam figuram majorisY q 
fumer1, quz eſt ſupra eam hguram m1nori1s, 5c 
qua multip]icatur : habita tamen ratione 1n-Mf {; 
crementi, quod ex ſubſequentibus- figuris q 
majoris numert ſuppeditatar. Hujus com y 
pend11 caſus ſunt quatuor, d 
Cafſus I. $1 velis factum habere purumaiſ { 
partibus : Statues ugptatis locum minoris ſub 
$4 * Ul 


Denuo Limats: 


omnibus partibus decimalibus, 


Cafus IT. $1 velis habere fa- 
tum cum locts aliquot partium, 
uta' quatuor.: Statues unitatis 
Ro minoris numert ſub. quar- 
to loco parttium majoris. Ut 
in priore exemplo, faftus erit 
87085568 m1xtus, cum quatuor 


locis partium. 


Caſus III. $1 velis faQtum 
multatum aliquot locts 1ntegro- 
rum, puta quinque : ſtatues un1- 
tatis locum minoris numer! loco 
quinto ante unitatis locum ma- 
Joris. Ut 1n exemplo, ubi 80902 
{inus graduum $54 multiplican- 
dus elf per 39875 finum max1- 


mz declinationis 23% 30 : pro- 
d1bit 32260 ſinus declinationis 
folis. ad 5.249. 


B 5 


unitatts loco majoris.. Ut 1n ex- 
emplo, ub1 246[914-ductus in 35[27 
producit 8708 1ntegros, - abſc1llis 


174974200 
12345700 


493328. 
172840 


8708[6568; 


30902 


$7893 


2.4271 
728r 
647 
57 

4 


| 32260 


Caſus 


a oe 


v TW 
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Caſus IV. Si velis fatum. multatum locis | 


integrorum, puta quinque, repararl aliquot 
locts partium, puta quatuor. Quia F—4==1 : 
Statues unitatiz locum minoris numeri uno 
loco ante unitatis locum majoris. Ut in ex-+ 
emplo ub1 finus 42262 multiplica- 42262 
tur per cſo064, 1ta ut abſcillis a 4600 
fafto quinque figuris ultimis, re- £ 
{t1tuantur quatuor loci partium : n 


Factus erit c{o0277. 


6. Multiplicatio ſpecioſa conneQut utram- 
que magnitudinem propoſitam cum nota 2x 
vel x: vel plerumque abſque nota, ſi _ 
tudines denotentur tones Nevins Er, fi ga 
fint ſimilia, produta magnitudo erit athr- 
mata : fin diyerſa, negata. Effertur antem 
Per 7M. 

Er nota, quod A in A, five AxA, five A A, eft 
Aq. AAAliveAqA, elt Ac. AAAA, five AqAq, 
hive AcA, eſt Aqq. AAAAA, five AcAq, five 
AqqA, eſt Aqc. AAAAAA, five AcAc, live 
AqqAq, five AqcA, elt Acc, &c. Nam poteſtas 
quzlibet ſuperior fit ex duabus inferzoribus, 
_—_ dimenfiones ſimul zquantur numero 
imenſionum ſuperioris. Quot autem magni- 
tudifes ſunt quz multiphicantur, totidem 
ſunt dimenſiones. 


Duc Aj} AtE | A-=E | At#E+T |B+r1 
mn UT 3B 7 8 i A 
fect AE|BA*BE|BA-BE|ZATZE+ZI{AB+A 


Duc 


00027 ' 


A_- 


a my = i094 ©©©@ rw A ©. 


Denuo Limata. 


T Duc 3AJAE [AE {AE |A+tE 
Win 2A A. AE JATE J[A-E 
. @ fiet 6Aq[AqE]AqEq]AqtAE F{AqtAE 
+AEtEq ---AE 
aqtzAEtEq|__—£9 
[Aq--Eq 


Ad hunc etzam modum Multiplicatio ftet fi 
magnitudines conſtent binis Iiterts. Ut fi la- 
tus AB+CD multplicandum fit 1n fe, produce- 
tur quadratum ABqy 2ABxCDtCDq. 


CAP. V. De Druiſuone. 
Umerus inventus per Diviſtionem 
dicitur Quotuos, vel etzam Parabola : 
quia oritur ex apphlicatione numeri plant ad 
longitudinem datam, ut inveniatur latitudo 
congrua, Et fi numerus ad numerum appli- 
cetur cum lineola 1nterjeca, oftendit quod 
numerus 1lle ſuperior dividendus fit per in- 
teriorem,ad quem applicatur: ut $& 4, | 

2. Diviſio 1ncipit ad finiſtram : & poltquam 
ex dividendo ſufficientem diviſori {8 096 
diſtinxerit, &ſub ipſo diviſorem ſubſcriplerit, 
vel faltem ſubſcriptum cogitaverit : ſingulas 
figuras diyiſoris ex ſ{ingulis ipfius dividua fi- 
guris ſupra ſtantibus, zqualiter, quoties fier1 
poterit, tollit: Tum diviſfore per quotum 3n- 
ventum multiplicato, faftoque ablato ex div1. 
duo, diviſorem 1n locum proxime ſequentem 
promovet, novamque uti prius diviſfionem 18+ 
{tituit ; donec totum dividendum percurrerit. 


Quilibet autem quotus particularis anventyus, 
ejuidem 


I. 


% 


| 
| 
4 | 
| 
'h 
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eju{dem debet elle loc, ſive gradus,' cujus eſt 
hgura dividend, quz ſtat, yel cogitatur ſtare 
ſupraunttatis locum diviſoris. Nam in Divi- 
lione, Index cujuſque particularis igurz Quo- 
t, 1nvenitur tollendo Indicem fhgurz divi- 
dentis ex Indice figure diviſz. Sic 17114 divi- 
tus per $57, dat oz pro Quoto. Index enim 
primz figure dividuz x7 eſt 1; & Index pri- 
max. hgurz diviforis 8eſt 2; Tollatur 2 ex 1, 
reſtabit T pro Indice prime figurz : quz 1d- 
clrco pertinet ad locum primum partium 
—_. \ 

3, Et f1divifor adjunttos fſib1 habeat ad 
dextram circulos : omiſhs circulis, & abſcillis 
totidem ultimis figuris dividendy, in numeris 
rel1quis fiat divifio. In fine autem diviſionis 
reſtituend1 ſunt, tum omifſi ctrculi tum figurz 
abſciſlz. 

4. Tu Diviſione eſt, ut Diviſor ad unitatem, 
ſic Dividuus ad Quotum : velut Dividuus ad 
D1viſorem,fic Quotus ad Unitatem. Ut diviſo 
24 per 6, quiotus erit 4: Eſt igitur 6, 1 :: 24- 
4: Item 24. 6:: 4. 7. 

5.$i magnitudo fatta fit ex duabns magnitu- 
d1ntbus,nna ex 11s ipſam per alteram metietur. 

6. In Multiplicatione, atque Divilione, 
unitas nthil mutar. 

7. $1 numerus numerum multiphicet, idem- 
que fa&tum dividat, nihil fit. Nam quod Mul- 
tiplicatio conficrt, Diviſio difſolvit, Quare in 
applicatione magnitudinis ad aw 990 
{t ead-m magnitndo {it tum ſupra 11neam, tum 
infra, expungatur utrobique. Ex- 


. Demwno 


Limats. 


Exempla Diviſions. 


187135075 (630084 


297 
I7S2 
893 


L977 
801 


—_— 


2 


SO7 
Z97 


wel Sf 


215 


Lg7 


: 1188 


6]000) 4320!765 (720[1275 


I 2 


SLEESEA 


207) #872 35675 


xX782xX3768 


8$9ixrx8 


Lggt 
435*57 


I2a7 


(630084 
297 


| 586134) 27556259 (47 


£34x3699 
4236-37 
Zg9X 


127 
29 
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8. Aliquando numerus aliquis dividi poſtu- 


latur per numerum 1rrationalem, vel infini- 


tum, five integer fit, {ive mixtus. Atque in 
hoc caſu, ſumpris, quot opus eſt, e primoribus 
urls &1viſoris pro primo diviſore, per ipſas 
divides numerum propoſitum : deinde pro fin- 
_ particuJaribus diviſionibus ſubſequent1- 
us, d1viſorem minues amputando Torkin {1n1- 
ſtram totidem ultimas figuras, donec quotum 
ſatis amplum 1nveneris: ut fi dividantur 
467023 per numerf 1nftnitum 3570926425, 
Quotus erit 130780 fere. 


I7 

FJ 

2897 
ELEL | 


57 P9F 
XOFXLF 
£599 
£36 


Pulcherrima hzc eſt diviſionis contratio,& 
maxim1 uſus in computationibus Aſtronomi- 
cis. Ut fi per 139638 dividendus fit 126223 
duCtus in ke totum hoc eſt auftum quin- 
que circulis: Appones tantummodo unum 
circulum : & pro quatuor rel1quis minues di, 
viſorem. Ut 
13763 of, 126223a@a (9:1707. 

9. Divilio /pecroſa ſtatun magnitudinem 


diyidentem ſub diyadenda, cung lincola = r= 
js : 


« Y 


© How 


Denuo Limats. I5 
jea: tum conſiderat an magnitudo aliqua 
utramque communiter TE ; atque 
ipſam utrobique expungit. Divifio autem 1n 
| B::(dem fignis dat t, in diverſfis—, Effertur 
| Wautem per ad. 


= 
Applica AFEJBAc}BA+tABA-C 6Aq 2x3 Aq: 
ad AlAq| A C|liAT38 
| A 


— 


B 
| WOritur E1VBA! Bt A l2A 2 
CAP. VI. De Proportione. 


I. I e quatuor numeris dats, primus ita ſe 
habeat ad ſecundum, ut tertius ad quar- 
tum® dicuntur quatuor 111; numer! efle pro- 
portionales. Numerorum autem ag ſe 1nv+- 
cem habitudo inventtur dividendo anteceden- 
tem per conſequentem: ut 31 ad 7 ratzo eſt 42, 
hoc elt quadrupla fupertripartiens ſeptimas. 
2, Quare fi numerus duos numerog multi- 
plicet, faqi erunt multiphcatis proportio- 
nales. Et1: numerus duos numeros dividat, 
quetl erunt divilis proporuonales. 


F7. 28. 28 (7 
i Wh | Ba B 
zum A x3 cca Teac. 


3.Quare ſi quatuor numerifint proportiona- 
les, factus ab extremis zquatur fafto I mediis, 
7. 9:: 7x4. 984::2.8. 36. At Txgx4Z 9x7x4- 

4. Hinc ſequitur Avrea (que dicitur) regu/a 
Proporticais,. $1 e tribus numeris datis, rect- 
angulum ſub 24* & 3* applicetur ad 1*® ; hoc 


TT TC. CO eee er 
. YI - . — = 


— — OC 
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eſt, fi ſecundus multiplicet tertium,6&: primus 
dividat factum : quotus erit tribus datis quar:- 
tus proportionalis. Tres numeri dati funto 5, 
9, 128; _ & pro quarto, quzſito ſtatuatur Q. 
Eſt 1gatur 7.9:: 28. Q. Quare 5 Q==9428, 
Ideoque 9#285=Q. Item x; 12::8. 8x12, hoc 
elt 19%. 7 | 5 

5. Etribus numeris datis ad quartum Pro- 
portionalem inveniendum,duo prim1 1nnuunt 
rationem, & rel1quus ingreditur quzſtionem; 
Eſtque in Proportione Dire&A primus termi. 
nus(five Divifor) homogeneus et per quem fit 
quzſtio : At in Proportione Reciproca primus 
terminus ( five-Divitor ) ipſe eſt; per quem fit 

#!{t1o. 

6. Direta quidem Proportio eſt, quando 
terminus 1s per quem fit quzſtio, quod major 
elt, ed quartum majorem requirit: & quo 
minor e6 minorem. 

7. Reciproca Proportio eſt,quando terminus 
1s per quem fit quzſtio, qud major eſt, ed 4»* 
minorem requirit : & quo6/minor, ed majorem, 

8. Proportio continua—elt, quando termi- 


n1 omnes med11 inter primum & ultimil, ratio- | 


num ſunt tum conſequentes,turh antecedentes. 
Ut8,12,18,27,ſunt—.Nam8.12::12,18::18.27. 


£q &c £qq £qc 
Ttem «, 6, TIED &c. ſunt = 


Quare fi in hac ſerie ultimus terminvs fit s, 
& ſumma omniti terminorti totius progreſſio. 
nis fit Z: erit Z-« ſumma omnium antegeden- 
tium: & Z--a ſumma amnium conſequentium. 
9. Sl 


> | 


0 
DI 


gm”, ww, ww eo 


Denuo Limata. | 17 
nu g. Si quatuor magnitudines {int proportio- 
= ales, A.a::B.&: etiam alterne, & 1nverse, & 
® > Fompoſite, & diviſim, & converse, & mixtim 
Q proportionales erunt. 


28, A. - B. »B. 
_y Calterne, A. B >. p. 

1nverse, a. A ſe B. 
0- compolite, Ata. «:: Bg p. 
nt vel, A+B.-;B PL p. 
n, diviiim, A---e, < B--S, p. 


_ SE” = SI: te” mints” 
fit converse, A. Atea:: B. B+F. 
US vel, A. AtB:: d. a+(þ. 
t mixtim, Afz. A-a:: Brg. B-g. 
L vel, ATB. A-B;: ate. «8. 
o 10. Si quotlibet magnitudines int propor- 
r FF tionales, erit ut unus antecedens, ad ſuum con- 
OF ſequentem; fic ſumma antecedentium, ad 
ſummam conſequentium. Eſto A.e:: B. £:: 
SH C. x D. #:erit A. a: :A+ BTCtTD. at5+y +0. 
n A. :: B. 8. & compolite. 
' Nam <AtB.aft4:: (B.&::) C. y..6 
AtBtC. at&ty:: (C.y::) D. 4. &c. 
Item 3n —, &-6:: Z-w. L-a. Quare aL-4q=< 
EZ-8w, vel EZ-al=8a-aq. 
Hinc obiter liquet 1nventio ſumm#z omni- 
um terminorum—=, five Progrefſionis Geome- 


tricz, per. hanc 
Regulam 3497 
S-a 


11. Si plurtum proportionum antecedentes 
lat zquales ; £xit ut unus antecedens,ad ſum- 
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mam ſuort conſequentid : Sic alter antecedenn 


ad ſummam ſuori. Eſto A.B::«.8.& A.C::2.y::& 
A.D::e..EritA.BYCtD::a 6+yt#.Liquetex pri 
ore demonſtratione, terminis alterne poſitis, 
I2. $1 binarum rationum conſequentes {int 
quales, ſunt ut antecedentes. $1 verd antece: 
dentes fint zquales, ſunt reciproce ut conſe. 
quentes. 2 $:%..0. ERS O9 0 
13. S1 bis quatuor —— {int fim1lt. | 
ter proportionales ; 1plarum etiam tum ſum. 
mz, tum differentiz m7 rs 1950 erunt. 
14-$1 quatuor magnitudines proportionales, 
peralias quatuor magnitudinesproportionales 
multiplicentur, vel dividantur: etiam FaQtz, 
velQuotzx,proportionales erunt.Sequitur ex 2. 
I5. Ratio antecedenfis ad conſequentem} « 
componitur, vel ex ratzone antecedentis ad 
rerttum, & terti1 ad conſequentem : vel ex 
ratione terti1 ad conſequentem, & anteceden- 
tis ad tertium. Ut 
3 TA OS 
I 9. 2:2 A.9. Item 7. 9: : x yy 
16. Inventto quart: proportionalis 1n com- 
putationibus Aſtronomicis. 
$1 100000 fit primus terminus, 1nvenitur 
quartus per F, Cap. 4. Caf. 3. Ut 
I00000. 80902 :: 39875. 32260. 
$1 10-9000 fit ſecundus terminus, 1nyeni- 
tur quartus per 8, Cap. 5. Ut 
137638. lo0000 : : 126123. 91707. 
7. Inventio partis proportionalis ex data 
differentia duorum numerorum in Canone 
Proſthaphzreſcon. In 
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denn tabulis Prutenicis, Ad epicycli prim: Lune 
\::&Knomaliam Gr. 62, Proſthaph. ablativa eſt 
priir. 411786. & Differentia 1bidemGr. 0[0433: 
1s, Duanta ejus pars debetur Anomaliz Gr, 


mF2157667 ? Dic 

TOE 1. 433: o[5 667. o[0245 : per Cap. 4- 
&. 5. Cai.II. Tum 441786toſ0245=41[2031: - 

uz eſt Proſthaph. ods _ 

Er contra fi quzratur Anomalia primi Epi- 

Fycl: Lunz, congruens Proſthaphzreſi Grad. 

2037. Proxime minor in Canone eſt Gr. 

1786, reſpondens Anomaliz Gr. 62. Eſtque 


Yifferentia ibidem Gr. olo433. Eſt autem 
203 1--4\1 786=0/0245. Dic 

o[04.3 3-01924.5::1.0{$66+,partes adjungendz 
r.62. Eritque Anomalia queſita Gr.62,5 66F, 

18, Converſio partium Sexageſimarum 1n 
Decimales & contra Decimalium in Sexa- 
zelimales. 

Partes Sexageſimz, puta 45, convertuntur 
n Decimales, dividendo per 60. Et contra 
partes Decimales, puta o[7s, convertuntur 1n 
dexageſimas, multiplicando per Go. ; 


Ut 6[o. 4[F :: I. of7s. 
& I. [75 :: 60. JT Nam 


D1viſio per 6o, removet lineam ſeparatricem 

no loco verſus {iniſtram, & inſuper dividit 
per 6. Et Mulziplicatio per 60,promovet line, 
am ſeparatricem uno loco verſus dextram, & 
inſuper multiplicat per 6. Quz regula notatu 
ligna eſt. $4 


cs 
>, 
2, 
N 
X 
|. 
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S1 vero plures fint ſpecies Sexageſimaley 
annexz Integris, puta 127% 32) o0'! og! 
45'!'': hoc uteris compendio. Sub Integri 
127 ſtatue ſpecies Sexageſimales deſcenſu ot 
I1quo: Tum fafto initio ad infimam, fſingula 
d1vide continue per 6: Et quotos Crain 
tos ordini proximo ſuperior1 adjunges, doneel 
ad Integros pervener1s. | 


I2715$333784722 x6 
'32[002708333 


6) was 

Et contra, ft partes Decimales dentur, 
puta 1275333784722: multiplicabis 1pſa; 
continue per $; & faQtos ſubtus ſcribes,- am- 
putato 1n fingu]is ordinibus uno loco vers 
dextram ; ut deſcenſns obhquus compleatur, 
Intuere diligenter exemplum. ſ 

Gradus A:quinoCtialis, cum partibus Dect. 
malibus, puta Grad. 236{4.276, convertuntur 
in partes Decimales diet; dividendo per 36, 
hoc eſt 6x60, Et5 6) 2364276 
contra,partes,De- C60) 3914046 x6 ? 
cimales Dici puta 0656743 3:x60\ 
o[65674.33: convertuntur 1n Gradus, multi. 
phcando per 360. hoc eſt 6ox6. Intuere d1lt- 


genter exemplum. | 
Gradus Aquinoctialts, cum partibus Dect- 


malibus puta Grad. 236[4276-C3)2 304276 
convertuntur in Horas divi-} 5) 78 ok 


dendo per 1s, hoc elt, 3x5. I 51761845 ) 
Et 
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ea Ec contra, Horz cum partibus Decimali- 
) "Wus, puta If 76184. convertunturan Gradus, 
[5 Snultuplicando per 15, hoc ell, 5x3, 
0 Horz cum partibus decimalibus, puta Ho. 
ay 15]76184 convertuntur 1n partes Decimales 
" Diet, videndo per 24, hoc eſt, 4x6. 
"I Er contra partes Decima- ,4) 15[76184. 

les Diet, puta 0(657433 +26) 31940464 
qconvertunturin Horas,mul- o6567433:x6 
tiplicando per 24, hoc elt, 6x4. 

Summa collecta, puta 191374, convertitur 
in expanſam, dividendo continue per 60, & 
| MWcontra ſumma eadem expanſa, 53, 09, 345 
"MW convertitur in colletam multuplicando con- 
tnue ,per 60. | 


R 


"MH Notandum autem hic I9137|4 
"Welt, quod fi ſuinma col- 6o 318|gl3x60 
'W lefta fic unzratum, fil. 532 


191374, expanſa erit 
53” o9' 349, hoc eſt 53: Sexagenz ſecunde, 
9 Sexag. 1®, & 34 unitates, $4 vero 1umma 
colleCta fit ſexageſimarum ſecnndarum, tcl. 
191374”; Expanſa erit 53% og! 34". 
19. Illa quidem proportio, rationum fuat x- 
qualitas & dicitur Geometraca, | eſt autem alia 
proportio Arithmetica, quz eſt xqualitas dafte- 
rentiarum:nempe, quando 1n quatuor terminis, 
eadem eſt differentia tertu & quart, quz eſt 
primi & ſecundi. Ut 57.4: 12. 9 vel 75.'7-3: 12, 
i2-3. Arithmetice proportionales ſunt. 


20; Quare e quatuor numeris Arithmetice 
PIo- 
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proportionalibus, ſumma extremorum zqu{n« 

tur ſummz mediorum 5+ 12-3=7-3t12. c 

21. Et fie tribus numer1s datis ſecundus x ( 
datur tertio, & primus tollatur e ſumma : re 

uus erit quartus Arithmetice proportionalig / 

[ 

2 


th1dentur 7, 4, & 12 erit 12 + 4-7=9, q 
quartus eſt quzl1tus. 
22. Eſt etiam proportio Arithmetica co 
tinua, five Progreſho, quando omnes termufc 
' a primo eadem continue exſurgunt differentiaFri 
\ Ut 4, 77 10, 13, 16, 19, &c. Diferentia con 
mun1is omnium eſt 3. Nam in hac ſerie, primuye 
(& quaſi rad1x) eſt 4, : ſecundus conſtat ex pr 
mo & differentia una : Tertius conſtat ex pri q 
mo & difterentirs duabus : Et generaliter qui 
libet terminus conſtat ex primo & ex ſumn | 
differentiarum, quarum numerus uno mino 
eſt quam numerus terminorum : Exempliſh 
gratia, terminus decimus tertius conflabituifc 
ex primo & differentius duodecim, quaru 


ſumma eſt 36. Eſt 1gitur 4+36, hoc eſt 46 
terminus decimus tertius, 
23, $1 1n Progreſhone Arithmetaca, pug 


terminus addatur ultimo, & ſumma ducaturſÞ, 
innumerum terminorum: fa&tus erit duplicata 
ſumma totiusProgreſlionis:Nempe 4ot 4 1n 1} 
=572, quz ſumma eſt rerminorum duplicarta. 
24. $1 {upra ſertem terminorum 1n Progrell 
one Geometrica;ſtatuatur pro Indicibus,ſerie 
terminorum qualiumcunque Progreſſtonts A; 
rithmeticz,quibuſlibet quatuor numeris in A 
rithmetica proportione reſpondebuntquatuo 
gumeri1 Geometrice proportionales. . Ins 


Fo 
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ndices, 6. 8.10. 12. 14. 16. 18. 20, 
ermin1,5.15.45.135-405.1215-364y5.1093F. 


Quia 10o+16-6==20; Eri——Z=r 093F. 


Atque Ine patet inventio termini cujuſyis 
Progreſltone Geometrica. 

25. Eſt etiam tertia Proportio,Muſica diQa, 
ando1n quatuor numeris,eſt ut primus ad 4®: 
differentia primi & ſecundi,ad differentiam 
rtt1& quartt. Uty, 8, 12, 30, ſunt Muſics 
oportionales: quia F. 30:: 8-5. 30-12 :: 3. 18. 
e1n ſpectebus A,M,N,E:Eſto A.E::M--A.E--N. 
prif{uare _— rite 
_— . , N 

4 rdinatis Regula erat, 7 & FEA 
NW [n verbas fic, $i reangulum ſub primo & 
10SWrtio dividatur per exceſlum primi duplicati 
Pipra ſecundum: quotus erit quartus in Muſica 
tuFroportione. Quare oportet termanos fic dari, 
ut primus duplicatus excedat ſecundum. 


+0 


CAPF Vi 
us 
uf: Maxima COMMUNI eMENSURA : 


nl Ou; numeri dati reducuntur ad minimos 
2 terminos cjuſdem rations. 


| Ax1ima duorum numerorum communis 
menſura invenitur perpetua diviſione 
ajoris per minorem, & diviſoris per reli- 
um. Nam diviſor 1lle qui primus dividuum 
um metitur, abſq; ullo relzquo maxima erit 
utri- 


1 
| 
\. 
) 
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utriuſque numer: dati communis menlur 
Ut numerorum 899 & 7744 maxima menſu 
inyenietur 3I, 


| Ws; 
31)zZ4)X55)744) 899 (x (4 (( 
X34 th4+ GLAS 7 44 
12. Numerorum reduCtio ad minimos termi 
nos'<juſdem rationis fit dividendo utrumqu 
permaximamipſorum communem menſuran 
Ut 899& 744 reducuntur ad 29 & 24, qu 
minim1 ſunt termin1 in cadem ratione, d1v! 
utroque per 31 maximamutriu{que menſuran 


Sic32dreducuntor ad - dividendo utrumqu 


i 
| 2 
terminum per 3A. Et 42Cc ;educitur ad p 
0Aqq 30s 
x ; BA RG d 
dividendo per 2Aqq. Item—-reducitu! ad : 
diyidendo utrumque per B, Nam quod. my 
tiplicatio conficit, diviſio diflolvit. 
3- Quare, $1 maxima duorum numerorun q 
communis men{ura fits : dicuntur duo 11 q 


numer prim1 inter fe: ſuntque m1nim1 ul 
cadem ratione, ut 29 & 24. / de 
4. S1 numerus, primus. fit ad utrumquice 
faftorem, Primus erit ad factum, 
Hinc proportions operatig 1 
fiert ſxpenumero poteſt faci- 3 2 5s Mir 
lor, ut 1n exemplo, XZ. 8:: x5. 10Yqu 
5. Mementoautem diligenter, Quatie/cungugmi 
ſrattio aliqua, five ratio,proponitur,ut iþ/am.prifſo! 
10 ad mmimos terminos reducas,ut 323 tian . " le! 
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' CAP. VIIL 


De PARTIBUS: qua etiam frattiones, 
[rue numeri frafti, dicuntur. 


HR (five integrum unumquodque) 
concip1i mente poteſt in quotcunque 
zquales partes diviſtbilis : quz quidem pati* 
tes denominationem ex numero ſuo, quem 
unitas comtinet, ſortiuntur : ut ft unitas 1n- 
telligatur divid11n binas zquales partes, dt- 
cuntur ſecundz; 11 1n tres, tertiz : & {ic de 
reliquis. 
FF . 2- Scribuntur partes duobus termints cum 
lineola interjea : quorum 1nferior denotar 
0 unitatem dividam in totidem zquales partes ; 
3 W & dicitur Denominator. Superior vero olften- 
of dit quor ex partibus 1]lis fignificanrur; atque 
1deo dicitur Numerator. 
ul 17, 4 Numerator g & ſignificant quatuox 
5 Denominator{ quintas partes, five 
ul quatuor partes 'unius integri divilt quin- 


1 quifariam, 

11 3. Qua igitur rationem habet numerator ad 
denomimatorem, eandem habet quantitas /itenifi- 

null cata ad unitatem. 4.5::%.1., RS:R. 


$ 

| 4 Etquia ratio quzvis terminis innumeris 
iimiliter ſeſe ad invicem habentibus (quorum 
quidem maxim1 dari nequeunt) poterit expri- 
m1 : ſequitur partes ettam eaſdem, non 11(den1 
ſolummods numeris, ſed aliis infinitis, poſſe 
efignari. Ut quincuncem ſignificant non 

C modo 
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modo F, qui minim1 ſunt termini in eadem 
ratione, fed etiam $4,44,5, £5. : & quotcunque 
alii numeri fiunt multiplicando x & 12 in 
alium quemvis numerum, per 2 aſs 6, 
5. Qyare zqualium partum, five fraftio. 
num,termin1 ſunt proportionales ; & contra. 
6. Item, 11 partium numerator minor ſit 
denominatore, partes ſunt unitate minores: 
{1 zqualis, "567 hs unitatem; et {1 major, 
partes umitatem excedunt, eadem ratione qui 
denominator a numeratore ſuperatur. Redu- 
cuntur autem ad unitates dividendo numera- 
torem per denominatorem: ut ** ſunt 4.5 item 
CRtSA eſt C+SA. Et contra integr1i, five 
R R 
unitates reſolyuntur in partes cujuſque ge- 
neris multiplicando unitates per denomina- 
torem earundem partium, ut 1 fiet 2, vel } 


&c. & 47 fient 28+3, hoc eſt, Item 


C+SA fiet CR+SA. 
_— 


—— 


” 


CAFE: 
De Additione & Subduftione Par tium. 


I, IJ partes propolitz diverſarum fint ſpe- 

cilerum: Primo reducendz ſunt ad ecan- 
dem denominationem, dividendo denomina- 
tares per maxlmam ipſorum communenz men- 


\uram; & multiplicando terminos per alter- 
nos 


4 


A 


E 


> = mM ow TSD 
* * * . » 
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nos quotos, Deinde 1n numeratoribus par- 
tum 1nventarum ejuſdem denominationis ad- 
ditio vel ſubduQto1nſtituenda cſt. Ex ſummz 
denique, vel differentiz, communis ille deno- 
minator ſubſcribendus. 

2, Etf1 integri partibus ſint immixti, ſeor- 
{im tamenſunt numerandi. Ex empli gratia: 
Ex 6+, tollatur ** & 2. Primd addendz 
ſunt 2 & 2 4 eruntque 2 & 39+28 vel £2, 

4.0 
nempe 3 4z: quibus redemptis &@ 6 :, reſta- 
bunt 2 ,2% ut 1n exemplo, | 


7 a IS2 6 8 
39* 28 ST -- MA... 
- ie, 2 tolle Ft 
—2— eſt} —6— 57 

4/16 2x4 6)43 28 a 

C2 s 2 manet 
a SVN $5 

La _ "I44 

Adde A & Z, ſumma A+ZB BE+tDA 
B B B+D 
, A  B, CA — Bq CCACE 
Ex--tolle-—reſtat —— RE 
WV 
CAE 


CAP. 
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CAP. &A 
De Multiplicatione & Diviſione Partium. 

I. Ultiplicatio comparat heterologos 
M terminos(hoceſt,reducit ad minimos) 


& mu]tiplicat homologos. 
2. Diviſio comparat homologos terminos, 


& mult: —_ heterologos. 
3. Et integri partibus {int 1mmixt1 reſol- 


vend1 ſunt integr1 1n partes. 
Exempla Multiplicationas. 
I s 4. | T2 


S159 FF. 2013188 
—in—fit— | —1n—fit— —inz—fit=(16 


6 27 12 | gs & 27| 1 $4 
ST ' 3 { 
A A ZA | A ZA 7ZAq 0 
—inBhtA| —inZfit— | —-in- fit — Br: 
B B B | B C BC Vv 
t 
Exempla Diviſionis. , 
+0 ET ip 
_Y2,22 | 2.  5/uty. 7 , 2Y 
- ” 21 1/7 = 8 [4 pd T7 T. 
; : re; 


of Aq | AABC/BCD | ABC /Bqc Bot 
4 DB | | D)7 of 7 =) =(- 
2) CA Ac Bc BcC 

A ( &- C/ D\Dac 4 Quis 


<>} — 
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4. Quis numerus eſt 4 e 21? Multiplica 
21 per 3. Nam 1. 4::21.6. vel 7. 2::21.6. 

5. Cujus numeri 6 continet 3? Divide 6 
peri. Nam 3. 1::6.21, vel 2.7::6.21. 

6. Apud - antiquos 
MuſiceScriptores ter- 3 


. . * * © » 
mint multiplicandiin 2 + 3 
rationum five conti- « 
nuatione, five 1mm1- 1% C 


nutione, connectun- 
tur lineolis curvis, 11 
hunc modum : { ra- 
tiones {int 3 ad 2, & 
4 ad 3. 

7. Rationum contznuatio fit per Multiph- 
cationem ipſarum, ac fi efſent fractiones. Con- 
tinuentur rationes 3 ad 2,& 4 ad 3:1dem elt ac 
h dicatur,multuplicentur 3 in}, fientq; *2, quz 
dupla eſt ratio. Quare ratio ſeſquialtera con- 
tinuata cum ratione ſeſquitertia facit duplam : 
vel ut Joquuntur Muſict, ex diapente & d1a- 
telſaron fit diapaſon. 

8. Rationum 11minntio fit pex Diviſionem : 
ute ratione 3 ad 2 detrahenda fit 4 ad 3:Idem 
eſt acſi jubeatur 2 dividi per $reſtabitque } : 
nam #):(? ratio ſeſquioQtava : quz menſura eft 
Ton1 integri. - Unde dicunt Muſici quod diffe- 
rentia inter diapente & diateſlaron eſt Tonys. 
Ut in hac linea five chord divisa in duodecim 
partes. 


IT 0 = 6 O 


C 3 
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CAP. XI. 


Exempla aliquot faciHlima, quibus pue hattenns 
iradita ſunt familaria redduniur: Et via ad 


SHquationem Analyticam fternitur. 


1.C Ciendum primd eſt, quod,in ſequentibus, 
tum brevitatis, tum phantaliz juvandz 
gratia, palhim fere his verborum {ſymbols 
utor. A & E ſignificant duos numeros, five 
magnitudines;quorum A plerumque major eſt, 
E minor. A reangulum ſub ipſis. Z lt ſam- 
ma. X difterentia. Zq ſumme quadratum. Xq 
diffterentiz quadratum. Z ſumma quadrato- 
rum.X, difterentia quadratorum. 7 ſumma cu. 
borum. X differentia cuborum. A,M,E, ſunt 
tres continue proportionales : A, M, N, E, 
quatuor. Q: C: QQ: QC: &c. prehxe mag- 
nitudinibus inter duo utrinque punRa inclu- 
{is ſignificant 11l1i1uſmodi poteſtates. y/ denorat 
radicem five latus poteſtatis ſimplicts, {1 non 
intercedant duo puncta : $1 vero poteſlas duo- 
bus utrinque punCtis 1ncludatur, ſ1gnificat 
latus ipſius univerſale : quod etiam aliter per 
literam b vel r deſcrib1 flee ut / blatus eſt 
Binom1, & y r latus Refidui five Apotomes. 
== nota eſt xqualitatis. | 
2. Sunt duo numer1 five magnitudines, 
quorum major eſt A, minor E: quznam elt 
ipſorum ſumma ? quz differentia? quod ſub 
tpſis reftangulum ? quz quadratorum ſumma! 
quz quadratorum differentia ? quz ſummz & 


difte- 


_S_=<EAS#B.O2@ACTES DS... io. 


V., 
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differentiz ipſorum ſumma? quz ſumme & 
differentiz ipſorum differentia? quod ſummz 
& differentiz 1pforuni re&angulum? quod 
ſummz quadratum ? quod difterentiz quadra- 
tum? quz quadratorum ſummz & differentiz 
ſumma? quz quadratorum ſummz & diffe- 
rentiz differentia ? quod quadrath reftangull ? 


Z eſt A+E. X eſtA--E. A elt AE. 
{tX=2A CASE 
1Z7T:R=A. LZI3X==E. 


EX==Aq-Eqz=X, £q.X.::Z.X. 
lq=AqraAETEqeZLt A 
Xq=Aq-2AE+tEq=Z-2A. 
LqtXq=2AqtzEqz=2Z. 
£4-Xqz4AE. +Zq-*Xq=&. 


| AqzAgqEy. 


3. Suntduo numeri five magnitudines, quo- 
rum ſumma eſt Z, & major ex1pſis ponitur A : 
quiſnam eſt minor? quz ipſorum diflerentia ? 
| ew ſubipfis retangulum? quz quadratorum 
umma ? quz quadratorum difterentia ? 
EZ—A X—2A-Z. A=ZA—Aq 
&b—=Zq-2ZAt2Aq. X.=2LA-Zq. 

S1 vero minor ex iplis ponatar E. 
A—Z-E X—L-2E. A—ZE-Eq. 
L=Zq-2ZEt2Eq. X —Zq-2ZE. 


4- Sunt duo numeri five magnitudines, 
quorum difterentia eſt X, & major ex iplis 


C 4 po- 


— —— 
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ponitur A : quiſnam eſt minor ? quz ipſorum 
tummar quod ſub ipſis reftangulum? quz 
quadratorum ſumma ? quz quadratorum difte. 
rentia ? 


EXA—X. Z=2A-X A=Aq-XA. 
Z=2Aq—2XAtRg. X,—2XA= Xq, 


S1 vero minor ex iplis ponatur E. 


fm >, oþ 4 Z—2FEtX A —EqrTRXE. 
L—2FEqt2XETXq. X,—2RYE+Xq. 


5. Sunt duo numer five magnitudines, 
quorum major ad minorem, rationem habet 
R ad S; & major ex 1pſ1s ponitur A : quiſnam 
eſt minor ? quz ipſorum ſumma? quz ipſorum 
differentia ? quod ſub ipfis re&tangulum? quz 
quadratorum ſumma? qux quadratorum 
difterentia. 


RAFSA _ RA-SA. 


——_ R 
_ SAq RqAqrtSqAq RqAq—SqAq. 
NR 2 CI ILY — IETET 
E4=R be Ro 


S1 vero minor EX 1plis ponatur E. 


RETSE. RE-SE. 
_—_ _ = 
RqEqtSqE 
.._ PO... OO 
5g 


AQ 


lQ 


Denus Limats. JF 


C6. Sunt duo numeri ſive magnitudines,quo- 
rum rectangulum eſt A; & majorex 1plis po- 
nitur A: quiſnam eſt minor ? = iplorum 


ſumma ? quz 1pſorum difterentia ? quz quadra- 
torum ſumma ? quz quadratorum aa ? 
"EE... _ AqtA. —_ Aq-A. 
= == gy 
, __Aqq*2£q _—_Aqq-Aq 
27” - 5, _ 


7. Atque ex his comparatis multe zquali- 
tates ortuntur. Exempla ſumemus in ſumma; 


& differentia. 


tA At 
Z=AFE=2AX=2B+X—"d," Rhee 
Aq-A.__&-Eq 


&—A-E=2A-Z=Z-2E= p——_— 


Hoc modo etiam 1n rel1quis-comparationes- 
poterunt inſtitui, quibus eadem magnitudo 
multas admittet interpretationes atque d1VeCr-- 
litates. 


C 5 G AP: 
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CAP. XII. 
De Geneſi & Analyſe POT ESTATUM 


1. YVUia omnia reſolvuntur 1n eaſdem 
partes, ex quibus coagmentantur : 
—__ {cire oportet ex quibus partibus quz- 
ther poteſtas conſtituitur. Poteſtates autem 
 fiunt a radice aliquoties 1n ſe multtplicata. 
Nam latus in ſe ductum facit quadratum: 
Quadratum du&um in latus facit cubum: 
Cubus duQus in latus ſuum facit quadrato- 
quadratum,quz poteſtas eſt quartana | 4]: hzc 
Iterum duCta 1n latus facit quadrato-cubum, 
ſcilicet quintanam [5]: Et fic ulterws pro- 
——— fiunt poteſtates ſextana [6], ſepti- 
mana [7], oftavana [8], nonana Fog decu- 
mana |10], & reliquz, pro numero dimen- 
lonum ſuarum, ex quibus componuntur. 


2. Quare poteſtatum 4 radice fingulari, 
quz unica fgura, five nota, conſtat, procrea- 
10 nihil haber difficultatis. 


Denus [imats: 


Tabula Prior POT ESTATUM a 
RADICE fingulart. 


— _ 
B 
Wn 


| v2 | > > \O BY | _ | -= 


[4] 
qq 


Ty 
qc 


[| 


[ 7] 
qUC 


20971572 


OO — _——— 


4782969 


6561 


G55 36 


390625 þ 


1679616 


$764301 


16777216 


43946721 
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3. Quz vero a radice binarum notarum ex- 
ſurgunt, hunc habent ortus ſut modum. 

Geneſis poteſtatum a radice binomia. 

AFE Radix 

ATE 
AqtAE 

TAETEq 


Aqt2AEtEq. Quadratum 
AtE | 


Act2AqEtAEq 
tAqEt2AEgqtEc 


Act3AqEt3AEqtEc. Cubus 
ATE 


Aqqt3AcEt3AqEqtAEc 
+tAcE t3AqEq +3 AEctEqq 
Aqqt4AcEt6AqEqt4AEctEqq. Quadrato. 
ATE &c. (quadrat 


4- Atque hoc artificio confictetur tabul: 
poteſtatum aſcendentium in ſcala a radice hi 
nomia: qux POST E RZOR vocetur. 
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1H 
- 
_ 
U 
£ 
= 
> 
WJ 
Le 
=) 
- 
Q> 
md 
A 
E 
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[3] 
Aqcc 
8AqqcE 
28AccEq 


$6AqcEc 
ToAqqEqq 
S6AcE qc 
28AqEcc 
8AEqqc 
Eqcc 


[9) 
ACCC 
oAqccE 
36AqqcEq 
84.AccEc 
[26AqcEqq 
126AqqEgc 
84AcEcc 
36AqEqqec 
9AEqcc 

Eccc 


| 


[to] 
Aqqce 
toAcccE 
45 AqccEq 
rf20AqqcEc 
210AC cEqq 
2524qcEqc 
210AqqEcc 
I20AcEqqc 
45 AqEqcc 
1 oAEccc 
Eqqce 
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5. Quzlibet ſpecies intermedia cujuſq; ordi- 
nis componitur ex duabus ſpeciebus ordinis 
yrncagentis utring; proximis : nempe A pote- 

ate ſuperioris ſpecie1, & E poteſtate infer1o- 
ris. Numerus et1a attigendus ex utroq; numero 
1i{dem athxo,aggregatur. Quare continuar! fa- 
clle poterit hec tabula ulterius pro libitu. 

6. In hac tabuladuz extremz potelſlates ſ1n- 
gulori generi ſunt diagonales : & ſpecies 1n- 
termediz ſunt complementa:quibus afhxz ſunt 
uncia,oſtendentes numerum complementorum 
1n con{kitutione cujuſque poteſtatis ſumendo- 
rum. Complementa autem omnia, cum E po- 
teſtate, Gnomon non inepte dici poterit. 

7. Ex hac tabula etiam liquet,quod quadra- 
tum a radice binarum notarum conſtar ex di- 
agonalibus quadratis utriuſq ; notz, & duplice 


reftangulo ſub zpſts notis. Cubus autem conſtat 
ex cubis diagonalibus & triplice item ſolido 
ſub nr" mayor1s notz & nota minore, & 


triplice item ſol1do fub majore nota & quadra- 
to minor1s. Quod {1m1ltter de reliquis quoque 
poteſtatibus eſt efferendum. 

8.Oſtendit 1nſuper plena hzc myſteriis pnl- 
cherrimis tabella, in numeroſa poteſtate, ſedes 
tum poteſtatum ſingularium ſive diagonalium, 
tum cnjuſque ſpeciei complementorum. Nam 
chm inter bina quadrata unica eſt ſpecies,qua- 
dratorum ſedes unicum interponent pro com- 
plementis loch. Et cum inter binos cubos duz 
ſunt complementorum ſpecies, cuborum ſedes 
binos 1nterponent locos complementis ſuis or- 
dine diſtribuendos. | CAP. 
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tt. Math. tt ts " tt. Mt... Att th —_—— 
—_ 


CAP. XIIL 


His itague premiſſs ad GENES IN. 
Poteflatum accedamns. 


þ. P Ropprogay Geneſis quadrati a latere 57. 

Major igitur nota Aelt 5, minor Eelt 5. 

Scribantur 5 & 7 intermiſlo unius gradus ſpa- 

tio: & linea ſub ipſis ducatur. Sub 5 ſtatuatur 

ponies ſuum 25 :; & ſub 7 ſuum 49. tum 
« 75000g 5,& mul- 


tiplicetur per 7, het= 5] 71 

que duplum reCtan- 25| |Aq 

—_— 70, ponendU 1, h2AE 

oco intermedtro. Ad. | = gnNOMON. 
dantur omnia ſuis 49 


quzque locis. Sum- 32/49] 
ma erit 3249 pro 
quadrato lateris 57 quzſito, 

2. Proponatur iterum Geneſis cubi 4 latere 
$7 Ft pm 5 & 7 1ntermiflo daorum gra- 
duum ſpatio : & 
linea fub ipſis "IT 
ducatur. $ub s TITRE = 

Fl AC 

{tatuatur cubus als ; AgE 
luus 125: & ſub 3s — > 
7 luus 343. tum of We 
quadratu a F tri- | ) 
plicetur, & mul. 295/193 | 
tiplicetur per 7, | 
fietque triplum fol1dyum majus5 2 NT” um 
Oco 
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loco priore intermedio: 16em triplicetur 5, & 
multiplicetur per 49 quadratum a 7, fietque 
triplum ſolidum minus 375, ponendum loco 


| 


intermed1o ſecundo. Addantur omnia fuis } 
quzque locis: ſumma erit 185193 pro cubo]a- | 


teris 57 quzlito. 
3- $1 latus propoſitum conſtet pluribus 


figuris, ut $7209: Primd poteſtas duarum 
primarum figurarum 57 quzrenda eſt, Deinde 
ſumptis 57 pro A, & figura 2 ſequente pro E: 
uzratur poteſtas 1pfius eodem, qu1 ante gſten. 
us elk, while ordine. Quod etzam 1n reliquis 
hguris ſingulatim eſt factendum. 


5| 7| 2| 0] 9 Radix. 


25 


\ 32172186196|8$1 h Quadrat. 


187 
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7| 3 oo. i Radix. 
mt c_ 
5 I3AqE 
35 [3AEq> Gnomon. 
343] EC 
193 Ac 
949|4 [34qE 
6184 3AEqe Gnomon. 
| 8] Ec 
149|248|000] | Ac 
881339|680]o |3AqE 
13]899|6o |3AEq>Gnomon. 
| | 1729] Ec 


187 237Got 580 329 Cubus. 


4 Ex his, que jam declatata ſunt,non difh- 
cile erit reliquas etiam omnes ſuperiorum 
generum poteſtates progignere: modo an ipſa- 
rum genitura inferiorum omnium ad ipſas 


adicendentium poteſtatum 


gun in{tituarur: 


ſicut 1n cub1 geneſi jam factum vides. 
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CAP. XIV. 


Sequitur ANALYSTS: que eſt eduttio ra-| 
aicts ex numeroſa poteſtate data. 


I. A Nalylſis, poſtquam ſedes tems 


. ſuo quaſque juxta tabulam genere, 
punchs, poſito primo punto ſub loco unita- 
tum,di{tinxerit : —_—_ ex figuris prim1 a fint- 
ſtra pun&i poteſtatem diagonalem comprehen. 
{am tollit: latuſque ipſius, quod A vocetur, in 
margine ſcribit. Tum numero reliquo, ad 
proximum uſque punctum (qui gnomonem 1n- 
tell:gitur continere) per diviſorem ex latere 
Ainvento legitime conflatum, diviſo, ſecun. 
dum latus E quzrit & in margine ſcribit : per 
quod demim gnomonem perficit : perfeCtum- 
"= ex reliquo illo ſubtrahit. Et fic integra 

vorum primorum fſingularium laterum, 1n 
duobus primis punttis contenta , poteſtate 
dempta, reſtabit ad tertium uſque pun&tum 
gnomon pro tertjo latere ſimiliter eruendo, 


Analylis 


Denuo Limats. 
Analyſis quadrati. 


X 
7A 3\9% 
ra-| 3£7+|86g6|3r (57209 
"77 > Ac ey punctatis 
ro —o [> A [Diviſor. 
3 70 |2AEF 
11- 49] Eq 
I 49 Gnomon. 
In —— == * on 
ad 11/4 2A|Diviſor. 
Ne 2218 2AE 
re 4 Eq 
ad 24/384 |Gnomon. 
ol — —— 
n- 11144 |2A Diviſor. 
7 I144|0 2A Daval. 
te 1192 96[o0 2AE2 
m 81 EqS$ 


x|ZLg 6/3 x Gnomon, 


| 
Analyſis | | 
| 
| 
| 


| 
3 ig (57209 


-MON 


3Aq? 
AS 
diviſor 


52 oo 3Aq' 
7 1160 3A 


6 9 1]60 diviſor 


966 8 olo 3AqF. 
3Þ 9 960 zABaC 
1729 Ec 


3 J IJ 8 oz g gnomon. 2+, 


| © 
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2. $1 numerus pgpoT_y non fit verus ſuz 
feneris figuratus, ſed perata Analyli aliquid 
eſtet: punRationes circulorum pro ſuo 
penere, quot opus erit, ſtatuendz ſunt : & 
ontinuanda Analyſis poſt linecam ſeparatri- 
em. 

3. Ex his etiam que declarata ſunt,non diffi. 
ile erit ope tabellz radices ex {uperioribus 
wteſtatibus omnibus educere. 


C A;F..AV: 
De LATERIBUS SURDIS. 


7. CI quothbet numer! fint continue propor- 
gd tionales : Erit ut primus ad ultimum, fic 
poteſtas prim1 jar ens core numero ter. 
inorum minus uno, ad poteſtatem fimilem 


ecund1. Sunto quatuor = A,M,N,E. 


( A.M::A.M 
Qua NE-aM 


Erit per Multiplica- 
N. E::A.M\ tionem A.,E::Ac.Mc. 
2, Numer plani vel folidi fimiles, ſunt, 
juorum latera homologa ſunt proportionalia. 
3. Numer! plant f{imiles, ſunt 1n duplicata 
ratione (hoc eſt, ut quadrata) homologorum 
laterum. Sunt 1gitur numer1 planz Genres ut 
quadratus numerus ad quadratum numerum. 
Item numer1 ſolid} miles, ſunt 1n triplicata 
atione (hoc eſt, ut Cubi) homologorum late-. 
rum. Sunt 1g1tur numer1 ſol1d1 {imiles, ut nu- 
nerus Cubicus ad numerum Cubicum. 
4 Et 


A Se I ys OS I En en Ir er 
— 


EE Ee 
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4- Et generaliter omnes figurat1 ſimiles pl 
rium dimenſionum, ſunt in ratione homolog 
rum laterum, zquimultiplicata numero di 
menſ1onum, ex quibus componuntur. Dimen.i 
ſiones ſunto quatuor, nempe A B CD unius, & 
EF GHAalterius, in ratione Rad S. 


A. E::R.S . 

. 3B. F::R. S{ Erit per multiplicationenf 

W129 G::R.SC ABCD. EFGH::Rqg. Sqe 
D.H::R.S 


5. $1 numerus non fit verus ſui generis h: 
guratus, latus ejus dicitur ſurdum : & fic note 
tur, 4/q6, 4/c4,, / qq2o, y/qcr3: hoc elit, latus 
; 2x<Paga 6, latus cubi 4, latus quadrato-qus 


ratl 20, latus quadrato-cubi 13. &c. 

6. Latera ſurda commenſurabilia, ſunt,quo- 
rum numer1 ad minimos terminos redudti 
fiunt vert ſui | pancon figurati: ſuntque 1dcirco 
ut numerus ad numerum, ut 4/qi2 &y/qli47 
reduta ad minimos terminos per 4/qz maxt- 
mam utriuſque communem menſuram, hunt 
4 q4& 4/q49, hoc eſt 2 & 7: quare cum qu 
& 4/q147, {int ut 2 ad 7,erunt comenſurabilia, 
Sic 4/c4o&y/CI715 ſunt ut 2 adq7, quoniam 
diviia per maximam ſuam communem menſu- 
ram vy/c5, fhunty/c8 & y/c343 ; hocelt 2 & 7, 
ideoque commenſurabilia. c 

7. Adduntur autem, atque ſubtrahuntur 
latera ſurda commenſurabilia, fi ſummex, ve 
difterentiz, numerorum ipſis fimilium 1nven- 

torum 
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pluMorum homogenea poteſtas ducatur in com. 

veoWnunem ipſorum menſuram. Ut vqi4n7tyqiz 

diet 92.43 ; hoc eſt latus quadrati1a 7+2(nempe 

1en-W1) ductum in /qg maximam ipſorum com- 

, &@nunem menſuram. Ety/qi47—vqiz elit Vq7s; 
oc eſt latus quadrati a7-2(nempe 25)duttum 
tiam in 4/q3. 

Itemy/ci71s F 4/c4o elt /c3645, hoc eſt 
emWatus cubi 7+2 ( nempe 729) ductum an 4/cx 
99. Wnaximam 1pſorum communem menſuram. Et 
c1715—vc40 eſty/c62y, hoc eſt latus cubi a 
—2 ductum etiam 1n yCy. 


Additionts & ſubductionis operatio talis eſt. 


, wq147(vq4g.7 C1715 (4/c343. 
93) 471.14 ves) 5 (vc343 


94 2. c 4o(wc8. 


7 
2 
49243 vq81.9 ſummay/cz64Fs (4/c729. 9 
4q75 vqzs.5 differ. / c 625 (Vcr2y. 5 
Via ty | B+ 44 
+44 'A1 Saf 1h 
el 43 Ty Vayv 245 (vas. 7 
ya) 48 (v16.4 [wg (Vie x 
0/31 (9:3 | Ja GT 8 
o/ 332 v 49.” ALg y 36. 6 
We ve ks. 1 


8. Latera verd ſurda incommenſurabilia, 

atque heterogenea, adduntur, vel ſubtrahun. 
ur,fignist vel=.ut /q7T4/qg. & clove. 

| B 9.S1 numerus figuratus per numerum figu- 
.Fatum homogeneum multiplicetur, faQtus erit 
Nu+ 
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numerusejuſdem generis figuratus,cujus lat 

quale eſt faQtoa lateribus numerorum multi 
plicatorum. Etf1 numerus figuratus pernume 
rum figuratum homogeneum dividatur,quotus 
crit numerus ejuſdem generis figuratos cuju 
latus Zquale eſt quoto lateris Dividendl a 
Diviſoris latus applicati. Ut fa&tus 4 numeri 
cubicis 343 & 27 et 9261,numerus et1am cu. 


bicus, cujus latus eſt 7x3. Item /q lt 


10. Quare laterum ſurdorum homogenes 
rum multiplicatio, & diviſto, procreat laty; 
etiam ſurdum homogeneum: ut /qyinyqzell 
4qa1. Et vq7) 4/qui(yq3: vel vq*Z eſt yqz 
Item 4/qA in 4/qE eſt /qAE. Et yqA)yqa 


(4 qE: vel q=Eelt y qE. 


II. Latera verd heterogenea non multiply 
cantur, vel dividuntur, nift prins ad idea 
genus reducuntur.Quod fit dividendo indices 
utriuſque poteſtatis propoſitz per maximam 
iplorum communem menſuram : & multipl. 
cando tum Indices per alternos quotos : tum 
1pſas poteſtates 1n ſpecies alternis quotis cop- 
nomines. Ut {1 ad multiplicandum vel diy. 
dendum proponantur 4/qqio & y/cc7. Primd 
reducuntur ad y/cccc1o000, & yccccg9: cu 
bando 10, & quadrando #7 : Tum demum fiat 
multiplicatio, vel diviſio. Sic etiam 4/qqA, & 
yccBq reducuntur ad y/ccccAc, & y/ccccBqq: 
uti planins apparebit per praxim, quz hic 


apponttur. 
b] 
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y/ [12]1000y[12]J49 v[12]Acy][12]Bqq 
2))Y/[4J1o v6] [2))y[ 4 JA vE 6]Bq 
[2] [ 3] (2) [3] 


Rurſus ft /c32 duplicandum fit, vel mult;- 

licandum per 2: pro 2 ſumatur yc8$: & per 

ipſlurn multiplicetur 4/cz2; ftietque 4/c256 
zquivalens bis 4/c32. 

Item & dimidiandum fit 4/c32, vel dividen- 
dum per 2: pro 2 ſumatur y/c8: & per ipſum 
dividatur 4/c32 ; orieturqueyc? ; hoc eſt cg, 
zquivalens4 4/c32. 

Sicetiam *34/qAqzgfiet 4/q*35 Aq, hoc elt *3A 

12. $1 latus poteſtatis multiplicandum fit 
Wſccunddm exigentiam ſuz ſpeciet : deleatur 
nota ſpecie1 lateralis : ut Q : 4/q64, vel C: 
(c64, elt 64. 

13-Et (1 latus poteſtatis, cuyus index eſt nu- 

merus compoſitus, multiplicandum fit ſecun- 
dm exigentiam alterutrius' ſpecite! compo- 
nentls : latus alterius ſpeciet numero ſpeciali 
ſolum prefigatur : ut Q: 4/cc64 elt /c64. &C. 
My cc64elty/qcg. Namyccelt | 2x3] 
14. $1 magnitudoplurium, nominum, duca- 
o-MWtur in ſeipſam cum uno ex ſuis f1gnis mutato 
.{Wexpurgabitur unum nomen. Ut 3T4/sty: 
Mn3ty5-y2, fiet 12+ y 180, 
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CAP. XVI. 


De ERUATIONE. & de Quaſftionibus 
per Aquationem ſolvenais. 


wn gr problema aliquod, five 
queſtio, proponitur: Puta-preſtiti eſſe 
quod poſtulatur : apraque adhihita ratiocina. f 
tione, pro quzfita magnitudine ponatur A, vel f 
alia al1qua vocalis : pro magnitudinibus autem 
datis- conſonantes : quo facilius magnttudines 
datz ab incertis dignoſcantur. 

2, Deinde magnitudines, tam datz, quam 
quzſitz, ſecundum conditionem quzſtioni 
convenientem, efformentur atque comparen- 
tur, addendo, ſubtrahendo, multiplicando, & 
dividendo, donec tandem aliquid 1nveniatur 
magnitudini,de qua quzritur, vel ſuz, ad quam 
aſcendet, poteſtati zquale. 

3. Er quia in omni fere zquatiohe, ubi pri 
md ex 1nvo]ncris quzſtionis effulger, nota cum 
1gnotis confunduntur : termint ipſius 1ta ſunt 
ordinand1, ut quz 1n data habentur menſura, 
faciant unam partem, & quz ignota quzrun- 
tur, alteram, Quod quo artificio fiat, regulz 
quinque ſequentes commonſtrabunt. =» 

4+ Primo, fi magnitudo quzſita, vel alzquis 
ejus gradus, fit in fraftione: fiat omniun 
magnitudinum ad unam denominationemn Ie 
ducto: ut, omiflo communi 1llo denominate 
re, 1n ſolis numeratoribus #quatio cenſeatu. 


Ut A—C==939 +B+C: Erit DA-DC= 
AqtBq+DBtDOC. 5. St 


us 
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5. Secundd,fi quz in data habentur menſura, 
immiſceantur cl quzlitis:fiat tranſpoſitio magni- 
tudinum ex una parte in aliam ſub contrario ſugno. 
ur DA-DC=Aogt Bq*#DB+DC: Et tranſpolitis 
DC & Aq, erit DA-Aq2DC+DBFt By. Que e- 
t1a regula in omni tranſpoſitione ſervanda eſt. 

6.Tert1d, {1 ſpecies altiſlima queſitz magni- 
tudinis ducatur in magnitudinem aliquam da- 
tam; fiat omnium magnitudind xquationis ad 
ilam communis applicatio. Ut BAq*#BqA= 
Zc, erit aqtBA—EE 

7. Quart, 1 contingat omnes datas magni- 
tudines duct in gradum aliquem magnitud1- 
nis quzlitz : fiat omnium, per applicationem 
ad minimam ſpectem, ſecundum ordinem ta- 
belle, communis depreſſio. Ut AqqtBAc= 
ZqaAg, erit AqtBA=Zq, expuntto n ſingulis 
Aq. Atque hoc m&do zquatio quzlibet pro- 
polita poterit deprimi, ſive reduct ad minores 
ſpecies; {1 terminorum omnium fiat ad eun- 
fo gradum communis applicatio. Ut Ac 


+XAq=NC, diviſa per A, fiet AqtXA—M 


at diviſa per Aq, fiet A+X—AE.Quz quidem 


operatio 1n numeroſa affeftarum zquationum 
reſolutione uſus erit non contemnend1: quia 
latus quzfitum facilins zſtimatur in minori- 

bus poteſtatibus, quam in majoribus. 
8. Quinto, {1 magnitudo al1qua fit latus ſur- 
dum ; zquatio 1n 1pfis poxeſtatibus eſt inſtitu- 
D 2 enda. 
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enda. Ut /qBA+FB=C: vel per tranſpoſitio. 
nem /qBA=C-B. Ideoque 1pſorum quadrata, 
BA=Cq-2CBtBq : vel A=SLECRBe 
Item 4/u:BAtCA : -D==B. Vel 4u: BATCA: 
—D#+B. Ideoque & ipſorum quadrata BATCA | 
==Bqt 2BDtDq: vel a=Tn — _ Dq Denig; 


Vqp=verk: vel per 11 cx 5, VeeFE=o/cey 


Aq. Quare Ac—108Aq. Et A—108. 
, 9. Mquationh, in quibus ſunt tres ſpecies z- 
qualiter in ordine ſcalz aſcendentes,conſtity- 
to liquebit ex ſ{eCt. 2,3,4- capitis 11: Nam quia 
Z—A=E :ducatur vtraque pars in A.- 
Z—E=A : ducatur utraque pars 1n E. 
A—X=E : ducatur utraque pars 1n A. 
EtX==A : ducatur utrgque pars in E. 
Et fimiliter fiat in Z & X,, &c, 
Atque hac multiplicatione hujuſmodi orien- 
eur zZquationes, 


ZA-A _ A | 
Z Aq-Aqq=A#q qq-XAq= 
7 nic Acc-X —_ 

&c &c 4 
ZE-EqzA. EqtXE=A 
ZEq-Eqg=#q EqqtX.Eq=#q 
7 Ec-Ecc=Ac EcctxXEc=AXc : 

&c &c 


——_— 1gitur proponitur Aquatio 
conſtans ex tribus ipectebus zxqualiter 1n 07- 


dine ſcalz aſcendentibus : Cogitabis magni- 
tu 


£5 + rr 


12 
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tudinem abſolutam datam, efle retangulum 
ſub duabus magnitudimbbus quzfitis , five 
lrera fint, ſive quadrata, five cubi, &c. qua- 
lis ſcul. eſt nels mediz fpeciei. In media 
autem ſpecie, fi altifſima ſpecies fit negara, 
coefficientem efſe ſummam magnitudinum 
quzſfitarum ; Er de utraque expom. Art &1 al- 
ullima ſpecies fit afhirmara, coethcientem efle 
magnitudinum quzſitarum differentiam ; 2p- 
ſam autem ſpeciem expont de majore, nega- 
tam; vel de minore, athrmatam. 

Tum datis binarum magnitudinum ſumma 
& reAangulo, datur earundem difterentaa : 
vel data differentia & refangulo, datus ſum- 
ma. Nam per 2 Cap. RI. 

Q: ZZ: A=Q: m6 ware 4 u:32Zq - AIR. 
QUX:+ EQ: 37 TOE) /uilKgt A272. 


| Deniq; datis brnari magnitudind $Z63X,dan- 


tur :pſz magnitudines ; hifce duabus Regulis. 
[ Reg. 37.2 /a:37q-£:(X)=> 
[I Reg. /u:!Rqt£: (Z)HX=®: 

Atque he duz ſunt regulz pro ſolutione 
Aquationts cujuſque; in qua ſunt tres ſpe- 
cies, zqualiter 1n ordine ſcalz aſcendentes. 

io. GENESIS lex Binomiorum ex late- 
r1bus ſuis ſurdis. Regula eſt, Z + 2X=2Zq. 
In Apotomis verd, Z-2A==Xq. 

Exempl.I. Quadretur Binomium 4 + y/ 17. 
Hic Z eſt 16 +11, hoc eſt 27. Et Aeit y/ 16 x 
v.IL, hoceſt 4/176: cajus duplum eſt y/ 704. 
Quadratum 1gitur erit 27+ 4 704. Quod 
Ucitur Binomium L Ex> 
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y qqi2+ 4/qq%. Hic Z eſt / 12+ 7, vel 
y/% +4/*}, hoc eſt / '#, per 7, Cap. XV. Er A 
cit /qq 12»v/q9q *þ vel vqq3xvqqz7; hoc eſt, 
vqqB1, ſcil.3. cujus duplum eſt 6. Quadratum 


1giturerit y/ 'P+6: Quoddicitur Binomium ll, | 


Exempl.III. Quadretur Bimedale poſter: 
us 4/qq $tyqqrs. Hic Z eſt /$ty 1s, vel 
y $+4/%$; hoc eſt 4/*$, per 7, Cap. XV. Et A. 
eſt 4/qq $/qq 1s, vel / qqBoxy/qqs; hocelt 
vqq4 oo, 1cil. 4/20: cujus duplum eſt 4/80. 
Quadratum 1gitur erit 4/%P tY/80. Quod dt 
citur Binomium [I]. 

[n tribus rel1quis,quz conſtant ex radicibus 
Binomiz & Ref1duz connex1s, ut 4b: AFE: 
pl yr: A-E: perſpicuum eſt Z efle 2A: & & 
elle 4/: wy : quare 

Exempl. IV. Quadretur Major, 4b: }ty 
2? pl 4: 1-4/2. Hic Zeſt 3#}, hoc eſt, 7. & A 
eft /u: 4-2: hoc eſt, 4/2, ſeal. 5: cujus dv- 
plum eſt /20. Quadratum 1gitur erit 7ty/ 20, 
Quod dicitur Binomium LV. 

_— V. Quadretur Potens rational: 
cum medial, /b:y/5t1: pl yr: 5-1. Hic} 
elt /stys; hoc eſt, 22. Et A. eſt y: 5-1 
hoc eſt, /4, {cil. 2 cujus duplum eſt 4. Qua- 
dratum 1gitur erit / 20 F 4. Quod dicitut 
Binomium V. 

Exempl. VI. Quadretur Potens duo med1- 
lia, vb: /5tV3:plvr:v5-V3. Hic Z elt y 
Ty/5, hoceſt, /2o. Et A eſt y: 5-3: hoc 
4/2: cujus duplum eſt /8. Quadratum 1g1tut 
erit /2o0Ty/8. Quod dicitur Einomium VI, 
11 


54+ 
Exempl. IT. Quadretur Bimediale prius, 
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11. ANALYSIS: In Binomio 1gitur 
quadratico, majus nomen eſt Z: & minus no- 
men 2. At 1n 2 Cap.XI. ordinatum eſt, 3Zq . 
-A—Xq: ſcil. JNA+FE:-A=Q:A-E. Quare {1 
pro A& E, ſumantur ipfarum quadrata Aq & 
Eq,erit FN AqtEq:-AqEq—ZQ Aq-Eqrhoc elit, 
12q-A.q=jX.q, ex quo 'T heoremate pro Ana. 
lyſt Binomu deducitur hzc Regula. 


SA Vqtbq-Eq(4X.)=p3 


Exempl. I. Quzratur latus Binomu I, 24+ 
\/704:nempe Zt+2X.Quare:ZLeſt?: & K eſt / 
2:2: &12,q-Aq elt*4*-23*; hoc eſt,73: cujus latus 
| eſt 1X..At perReg. I=S — 16: +2 
3 nh per KEE. — —= , 

2.3 28. v3 
igitur quzſita eſt 4*y/11, Et dicitur Binomial, 

Exempl. Il. Quzratur latus Binomi IT, / 
41+6;:n2mpe Z+2&. QuareZZ eſt / *#;: Er X 
elt3. &3Zq-A4q eſt '#3--(9)'#; hoc elt 3: cujus 
latus / 3 cftiX.. At per Reg. /*#ty,}= 
ogy C Latus igitur quzelitum eſt 
vVqqiztyqq?. Et dicitur Bimediale prius. 

Exempl 111. Quzratur latus Binomn IIT, 
/ 3+4/80: nempe At2 A.Quarezbelty*j:&A; 
eſt /20.& 32q-X4q eſt *$--(20) 4; hocelt 5: cu- 
Jus latus y,4eſ'X.. At yer Regul. /*$Z i= 

/$0 $0 
A, 905g Latus 1g1tur quzſitum eſt 4/qq 
12+4/qqis. Et dicitur Bimediale poſterius. 

Exempl. IV. Quzratur latus Einomi IV, 
71Ty/ 20; nempe AF2.A. QuareZZ eſt} &Aelt 
vs: &12q-Aq eſt Y- (5); hoc elt; ?2: cujus 

D 4 latus 


Latus 


56 Clavis Mathematice 


latus y/ *2eſt;zX.. Ar per Regul. 1+ / *2 = 


My/2.yb:3t4/7? Latusigitur quzſitum eſt yb: 
H-4/44/14-4$3tv Jpl VI: 3/7: & dicitur 
Major 

Exempl.V. Quzratur latus Binomia V, 20 
+4: nempe Z+2A. Quarejy/2oeſt 5: & A 


eſt 2: & 12q-Aq elt 5-4; hoc elt I, cujus latus | 
. _vwst a= ahph | 


x eſt ?X.. At per Reg. /5Z1= ters 1 
Latus 1gitur quzſith eſt /b:y/5+1:pl yr: 5-1, 


Et dicitur Potens rationale cum mediali 


Exempl. VI. Quzratur latus Binomit VI, /20 | 


+y/8: nempe At2A. QuarejZeſty 5:&M£elt 
y 2:Et!29q-Aq elt 5-2; hoc - 3. cu 6 latusy;3 

' +1, 45TV3.vb:ystv3. 
ell ;X,- At per REEVSEVISY $3.0: 5-v/3 
Latus igitur queſitum eſt 4/b: 4/5ty 3: 
plyr: 4/ 5-43. Etdicitur Potens duo medialia. 

I2. Atque hic obiter trianguli reQanguli 
plani Geneſis ſe offert. Quia Zqz=Xq+g AE, 
nempe HqzBqtCq. per 47et: Propoſitis binis 
quibuſcunque lineis five numeris A&E, tri- 
anguli re&tanguli lateraerunt,AtE,A-Ey/4AE: 
veletiam (mutatis AGE in Aq&Eq) AqtEq. 
Aq-Eq. 2AE, (ſcil./4AqEq.)Ut ft proponantur 
duo numer1 2&1: latera erunt 3,1,/8: nempe 
2+1,2-1,4/4x2x1. vel etiam 5,3,4: nempe 4t1, 
4-1,2x1 bis. 

13. Datis bins triangulis, reftangulis,H,F, 
C: & h, b, c: tertium ex 1pſis fabricare: 1dque 
dupliciter, 

n _> WE COTM ultiplicentur 1nvice; 
Eritque, 


| 


Dal two wtrco .. ._DDrLKOA 


my N -# x _-< we m4 


[ 


Denuo Zim: 
Eritque B qbqzHqhqtCqcy mi HqeqFCqhg. 
At HqbqtCqeqtz Hehe=Q:HhtCec: 

Er Hacg? Cqhqt 2HChe=Q:Hce+ Ch: 
Subducatur unu quadratum ex altero: & erit, 
Bqbq=zQ: Hht Cc: mi Q: HctCh: 

Et fic inventumelt ex his triangulum tertium, 


Þ Bb. HhtCc. Hc+Ch. Hec Regula ſit 1. 


Ennaciatur autem verbis fic. Pro triangulr 
noy1 baſe, ſumatur retangulum ſub. baſibus: 
Pro hypotenuſa, rectangulum ſub hypotenu- 


W {is auctum- retangulo ſub cathetis. Pro ca- 


theto, reftangulum ſub hypotenuſa primi & 
catheto ſecundi, auctum: reQtangulo: ſub ca- 
theto primi1 & byporenuſa ſecund1 
i ge" +. Madeline invice 
Eritque Hata=BoboZCqea pl. BqcqtCqbq. 
AtBqbqt Cqcq-2BCbe=Y: Bb-Cc 
Et Bqeq+Cqbqt 2BCbe=Q: Bet Ch: 
Addantur hc duo « xy & erit 
_ =1: Bq-Cc: pl. Q: BetCb. 
Ic1nventh eſt ex his triangulunr tertium, 

Hh. Bb-Cc. Bc+Cb. Hzc Regula fit II. 

Enunciatur autem verbis fic. Pro trianguli 
novi hypotenuſa, ſumatur refangulum 1ub 
hypotenuſis. Pro baſe, reQangulum ſub baſ1- 
bus minutum reftangulo ſub cathetis, Pro 
catheto, reftangulum Tub baſe prim1 & cathe- 
to ſecundi, auqum refangulo ſub catheto, 
PI1m1 & baſe ſecundL 

14- S1 trianguli reQangul: latera continu? 
multiplicentur juxta binas regulas mods 1n- 


rentas : Prima multiplicatio triangulum pro- 
D x ducet 
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ducet bicompolitum : ſecunda tricompoſitum : 
teria quadricompoſitum : & ic ulterius. 
Exempl. Reg. I. Bb. Hh+Cc. He+Ch. 
B. H. C. triangul: ſimpli. 
B. H. C. 
Bq. HqtCq. 2 HC. triang. bicompoltit. 
; — 


2HCq. HqCtCc. 

Bc . Hc+3HCq. 3HqCtCc. tri compolit, 
8-78 | C +; 
Bqq. Hqqt 3 HqCq. zHceCtHCc 

Cqqrz3Hqcq. HceCt3HCc. " 
Bqq . Hqqr6HqCqrCqq . 4HcC+4HCc. 
_ H C {quadricomp. 

CC. 


Exempl. Reg. II. Hh. Bb-Cc. BctCh. 
hH#.B.C. triangul ſimpli. 
a. B. C. 


Hq. Bq-Cq. 2BC: tiiang, bicompoſit. 
& Sq 3 


He . Be-BCq. 2BgC 


—2BCq. BqC-Cc 


— 


He . Bc-3BCq. 3BqC-Cc: tri-compolit. M 
—— 7 


— 


Hqq . Bqq-3BqQq. 3BcC-BCe 
Cqq-3BqCq. BcC-3BCc 


— 


Hqq . Bqq-6EqCqiCqq . 4BcC—4BCc. 
B X 


C (quadri comp. 
CAP 


WC. 


1; 
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CAP. XVII. 
Alia tabule poſterior is in Cap. 12. mſpedtto, 
guoad Aiquationes, 


Lo radice A+E, poteſtatum ſpe- . 
cies omnes ſunt athrmatz. A Reliduo 
verd poteſtatt ſpecies omnes ſunt alternatim 
negatz, ut Q: A-E: eſt Aq--2AEtEq. Et C: A- 
E: ſt Ac -3AqEt3 AEq-Ec. Et QQ: A-E: elit 
Aqq-4AcE+ 6AqEq-4AEctEqq. &c. Aded ut 
ji poteſtatis cujuſvis ſpecies alternatim ſump- 
tz,in duas ſummas aggregentur : harum ſum- 
marum connex10 cum figno radic1s, erit rad1- 
cis 1plius poteſtas. Atque hxc elt Binom1o- 
rum, ac Reſiduorum, Quadraticorum, Cub1- 
corum, aliorumque conſt1tutio. 

2. Quare nominum Binomu1, vel Relidai cu- 
juique differentia, eſt homogenea poteltas d1t- 
terentiz nominum radicis. {ci}. Ac+3AEq mu 
3AqE+Ec, vel Act3 AFEq-3Aqr-Ec;elt'C: A-E. 

3. Et Quadratorum e nominibus Binonui 
vel Reſfidu1 cujuſq; differentia, elt homogenea 
poteſtas differentiz quadratorum & nominibus 
radicis. ſcil.Q: Act3 AEq: mi Q: 3AqEtEc ell 
CG: Aq-Eq. 

Nam _ exempL Reg. I, in 14, Cap. XVI, 11 
comtetur A hypotenulſa trianguli rectangu- 
li; & E cathetus; & Aq-Eq quadratum bafis ; 
hoc Theorema aliter ſymbolis explicabitur 
lic: Q: Hc+3HCq: mi Q: 3HqCiCe:=0: 
Bq:= Q:Bc: ergo. | 

4- At {i ſpecies 10 nominibus aggregate, 1Þ- 


ſz etiam alternatim adfirmentur, & negentur: 


Qua. 
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Quadratorum e nominibus ſumma, eſt homo. 
genea poteſtas ſummz quadratorum & nomint- 
bus radicis. Scil. Q: Ac-3AEq.pl. Q: 3AgE- 
Ec: eſt C: AqtEq. 

Nam per exempl]. Reg. It, 1n 14, Cap. XVI, 
{1 cogitetur A baſis I rectanguli ; & E 
cathetus; & Aq+Eq quadratum hypotenuſz ; 
hoc Theorema aliter ſymbolis explicabitur 
fe: Q: Bc-3BCq: pl Q: 3BqC-Ce:=C:Hq:=Q: 
Hc. ergo 

5. Omnes cujuſque ordinis intermediz ſpe- 
cies, ſunt etiam poteſtates medtorum inter A 
& E. proportionalium, ſcil, 1nter Ac & Fc, 
{nat duz mediz proportionales, AqE. & AEq: 
qut etiam cubi ſunt ex M & N. Quare A,yc 
_ ycAEq, E, ſunt continue proportio- 
nales: nempe A, M, N, E. Nam AqE=AMN 
' =Mc: & AEqzMNE==Nc, Atque hinc pa- 
tet 1inventio quothibet mediorum proportio- 
naltum 1nter A & E: ut fi velts quinque 
med1ios proportionales, poteſtates erunt f 
five cc, quarum Index unitate excedit nume- 
rum quz{torum mediorum: Eruntque A, cc 
AqcE, yccAqqEq, yccAcEc, y/ccAqiZqq, vcc 
AEqc, E, = | 

6. Omnis media ſpecies in unoquoque ge- 
aere, fit cx duabus nominum radic1s poteſta- 
tubus, quarum Indices fimul, zquales funt [n- 
dict ejn{dem gener1s : mediz autem ipſius ſpe- 
Clex ab extremis ſuis diſtantiz, jane? erunt 
Indicibus alternarum facientium: & facien- 
t1bus ſuis in communi angulo reſpondent. 
Sell. AqEc genes quadrato-cubici, fit ex Aq 

my 
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in Ec,quabus in communi angulo refpondent. 
Eſtque ab Aqe tertia: & ab {ſecunda. 

Conſet?. Atque hinc facile erit radicis Bino- 
miz datz poteſtates quamlibet (anventis omni- 
bus mediis inter poteſtates nominum extre- 
mas) conſtruere. Ur in exemplo, f1 radicis 
Binomiz Aty/ AX quzratur Quadrato Cubus : 
erit Aqct A Agc 
10 AAct A Ac Ng XAgqecc 
5 AqA plus aA q IoAAc 

FI 1oy/ AcAgq 
104 AcAqqt y/ Ac .. $5MqA 
v Zqc: Qu A4/ Zqc 
Binomium eſt Quadrato-Cubicum. 

1.S1 ſpecies aliqua multipLicetur in A, pro- 
ducta —_— erit media ſpecies collatera- 
lis, 1n ordine alterne ſequente, atq; eadem nu- 
meroa ſuis extremis. Ut AcxA&.elt AqqE, quz 
prima eſt ab Aqc,& quartaabEqc. Sic AcCExA, 
eſt Aqq Eq, quz ab Acc ſecunda eft, & abEcc 
quarta. Et f1militer de reliquis. 

8. $1 ſpecies aliqua multiplicetur per A--E 
vel X, producta magnitudo erit differentia 
inter duas ſpecies ordinis ſequentis utrin- 
que proximas, Ut AcX=Aqq-AcE. AqEX 
=AcE—AqgEq. AEqx=Aqtq—AEc. EcX= 
AEc—Eqq. Quare 

$1 omnes cujuſvis ordinis ſpecies multiph- 
centur per X, producetur differentia duarum 
poteſtatum extremarum ordinis proxim ſu- 
perioris. Ut ex ActAqEtAEqtEc, ductus 
10.X, fiet Aqq-Eqq | 

9. In ordintbus Indicum 1mparium (1,c,qe, 

2" 


62 Clavis Mathematice 


&c.) ſumma duarum extremarum poteſtatum ; 
at 1n ordinibus Indicum parium (q, qq, cc, 
&c.) difterentia earunderp ; fit ex AFE duQa 
1n {ingulas fpecies ordinits minoris przceden- 
tls, alternatim adhrmatas & negatas. Ut 
ActEc, fit ex Aq—AEtEq, dutts in AtE. 
Item Aqq-Eqq, fit ex Ac-AqEtAEq-Ec, duttis 
in A+tE. 

Io. $1 eadem magnitudo multiplicetur in 
duas magnitudanes contrarias: magnitudines 
ex 1plis faftz erunt etiafn contrariz. Ut Aq 

_-2AEtEq duttz in A-E, fient Ac--3 AqEt3 AEq 
--Ec. At vero exdem ductz in --A+E , fient 
--Act3 AqE--3AEqtEc. 

11 Unciz five numer ſpeciebus prztix1, 
ſunt figurz numerariz. Nam omnes ſab A & 
E, ſunt radices. Omnes ſub Aq & Eq, ſunt tri- 
angulares, Omnes ſub Ac & Ec, ſunt pyrami- 
daſes. Omnes ſub Aqq & Eqq, ſunt triangulo- 
triangulares. Omnes ſub Kee & Eqc, ſunt 


mugs en 2upery Omnes ſub Acc & 
Ecc, ſunt pyramidi-pyramudales, &c. 


12.S114-5 Z Ac, Ec, Ic, 


dixtribusf 3 YAq2AE,) « N3AgE, 3AEq 
coltet no- 5 Eq, 2EI,>2 < 3Aql, 3Alq, 
minibus, \ 8, yIq, zAI,)© JS3Edql, 3Elq, 
A.E,I, J& 6AEI. 

Et nota quod f11n aliqua ſpecie,numerus la- 
terum negatorum fit impar ; ſpecies 11]a erit 
negata. Ut QAFE-I:=Aq+2AE+Eq-2ElI+1q 
-2Al, Et C: AFE-I: =Act 3AqE+3 AEqtEc 
-3Eql+3Elq-Ic-3AqI+3 Alq-6AEI. vl 

CAP? 


PB u' v» 
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CAP. XVIIL 
Penus Analytica. 


1. X primis ac facillimis zquationibus , 

quz nihil aliud ſunt, quam vel ter- 
minorum expoſitiones, vel {implices afteQio- 
nes (quales ſunt 11lz capitis XI, #Z-E=2X : 
& + X+E=4Z.: & rel1quz eju{mod1) innumer! 
aliz deducuntur, per Additionem, SubduCtio- 
nem, Multiphcationem, Divitdonem, Tran- 
ſpolitionem, atque Interpretationem: ſumen- 
Gil quod alter1 inventum eſt zquale, loco 
ejus cul zquatur. Quz quidam Analytica ſu- 
pellex eſt, non minus pretioſa, quam copioſa. 
Quarum ergo przcipuas aliquot, & maxime 
neceſlarias, adſ{cribam : plures Analyrices ſtu- 
dioſus pro ſuo exercitio excogitabit. Et ub1- 
cunque five in Arithmetica, five in Geome- 
tria, five 1n alia aliqua arte, inciderit 1n mag- 
nitudinem aliquam, cul alteri zqualis eſſe 1n- 


\ telligitur; zqualitatem 1llam quibuſcunque 


t2rit mods atque comparationibus, torque- 
it, difcutiet, variabit, ut noyum inde artis 
inſtrumentum 1nvenaat : quod poſtea 1n penu 
lervabit : & ubicunque poterit 1n uſum pro- 
feret, ad artis ſubfidium atque augmentum. 


2, Q:1:=9Q1. &c. C:1:==27 C3: &c. 
Q:1:=3Q;:3. &c. C:rt=5Coa:06. 
Q:1:=JQ:3 &c. C:1:=PC22:&c. 

Q 1:=24Q:3: &c. C:1:=%YC-3.G&C. 


Q-4—== Q1 "GC. 0:4—ESC:1:&c 
3. S1 
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3. $1 linea biſecetur, & ſectis; reQangu- 
lum ſub ſegmentis 1nzqualibus, zquatur dif- 
ferentiz quadratorum biſegment1 atque inter- 
ſegmenti: hoc eſt ſemiſummz atque ſemi- 

terentiz fegmentorum. 5 e 2. AE=Q:3A 
TizE:mi Q:2A-ZE: Et hoc eſt, AE=iZq-iXq.. 

4. $1 linea biſeQa augeatur; reftangulum 
ſub tota aufta & augmento, zquatur dat- 
terentiz quadratorum biſegmenti auch, at- 
que biſegment1i. 6 e 2. AFE in E=Q:;AtE: 
mi Q:2A. Et AtFE 1n A=Q: z EFA: mi Q;3E. 

Datis zgitur ſumma trium — (AqtAEtEq) 
cum alterutro extremorum, dantur duo rel1- 
qui. Sic 

4 u: AqtAtEq-JAq: mi ZA=E. 
+ u: Aq+&#Eq-tEq:miiE=A. 

Nam Q:3AtFE:=2AqtAEtEq. 

ErQ:4E+A :==AqtAEHEq. 

5. $i Linea ſecetur utcunque ; ſumma qua- 

dratorum totius, & unius { ment1, zquatur 
aggregato quadrati alterius fegmenti, & du- 
plicis reanguli ſub tota & priore- ſegmento, 
ne2. ZqtAqz=2ZAtEq. Et ZqtEq=2ZE 
tAq. Quare 2ZA tEq-AaqzZqzzZE+Aq 
-Fag. 
FJ S1 linea utcunque ſea, augeatur alter- 
atro ſegmento; Quadruplex reangulum ' 
{ub ſea, & ſegmento augente, xquatur dit- 
terentiz quadratorum tottus auctz, & alte- 
r1us ſegmenti. Be 2. 

Q:ZtE:-Aqz4ZE. Et Q:ZTA:-EqzzZA. 

7. S1 linea biſecetur, & ſecus; ſumina 

qua- 
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quadratorum ſegmentorum inzqualium , 
zquatur duphicatz ſumme quadratorum bi- 
ſegment, & interſegmentt 9e 2. AqtFEqz=2 
QUA+}E:+2;3A-JE. 

8. $1 linea biſeQa augeatur ; 'ſumma qua- 
dratorum totius auctz & augmentz, Zquatur 
duplicate ſumme quadratorum biſegment1 
autti, & biſegment1. 10 e 2. 

Q:AtFE:tEq=2Q;3AtE:+2Q::A. 
Q:A+FE:+tAqz=2Q;E+A:+20Q:3E. 
9. Aq=ZA-AEXXATAE=}ZAtiXA— 


Q:Z-E:=Q:ETR:=—£4-Eq=EqtX. 
Et EQ—ZE AE—AE-XE—1ZE— 1XE—0:Z 
-A:=QA-X:=£4-AqzAgq-L. 

10. A=jZq-iXq=ZA- AqzZE-EqzAg 
XA—=EqtXE=3Zq-3A&=A-i3XqutiZA-iXA 
—AZET;XE. | 

11. 4=AqtEq=Zq- 2AE=2AEtXq= 
ZEFXA=ZA-XE—20Q:4Z:+20:3Z-E:—=Q:A- 
2N: + Q, 2M-E:==5Zq + 1Xq=2Q:3Z: $2Q:3X: 

ConſeCtartum ex his duabus ultinus zqua- 
tionibus : S1 magnitudo conſtet ex quadratis 
binarum magnitudinum; ejus etiam duplum 
conſtabit ex duobus quadratis, Summz cal. 
& Ditfterentiz : Et dimidium ejus conftabit 
ex duobus quadratis, Semiſumme fſcil. & 
Semidifferenttz. 


Et X—Aq-Eq=ZX==2ZA-Zq=Zq—2ZE 


| =2XA-Xquz2XE+RqzZA—ZEZXA +XE 
=2£9-2ZE—<ZAtSXE--2A=XAT2A4k--ZE= 


QAT2N: mu Q:2MtE. 
CWO - 
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12, Q4Ati3E:Q:1A--tE:+A.7 Nam Zq 

Et Q:zA--,E:=Q:;At,E:--A.  —{Xq+4&. 

13. 2At2E in AZ2Aqtz2AE—=ZqtX. 
Et 2A--2E in A=2Aq--2AE=X.+Xq. 

Et 2AT2E in E=2AE*2f£q=Zq--X.. 

Ef 2A--2E 1n E=2AF--2Eq=X,--Xq. 
14.X.q=ZqXqeZt2XinA-2X=2q-4AqEq 
is. &A=AqEtAEq. Et XA=AgE-AEq. 

Et ZA=AcEtAfc. ErtxX,&=AcE-AEc. 

Quare Zt3ZA==Zc.Et X-3XA==Rc. 

Et &Z=gtZA=ActAgqttAEqteEc. 

Et AXEX-XA=Ac-AqEt AEq--Ec. 

Et X.Z="X+XA=aActAqFE-AEq-Ec. 

Et X. X=97-Z A=Ac-AqE-AEqtEc. 

Hinc ZZ+X,X==27. EtX.Z+AX=2Y 
Et ZZ-X.X==2.Z.AM. Et X,.Z-LX_>2RM. 

IG, S11n circulofit 7.22::4.n::113.355: crit 
S.7::2R.P:periph. Et 7.9;:3P. R: ſemidiam, 
$.7::Rq. Circul. _ Et n.::3Pq. Circul, 
4.n::2Rc. Cylind. Et mq.4q::3Pc. Cylind. 
$.,7T::#Rc. Sphezr, Et mnq.$9::3Pc. Sphzr. 
d.r::3Rc. Con. Et #q.4q::3z Pc. Con. 

17. Ad hc oportet futurum Analyſtam 
CGeometrica 1ſta, tum theoremata, tum pro- 
blemata non ignorare. 

Theor. 1. Triangula ſunt zqualia: S1 1n 
utroque, vel tria latera ; ve] duolatera cum 
angulo comprehenſo; vel duo latera cum an- 
gulo eidem ſaver; oppoſito, modo angulus rel:- 
= lateri oppoſitus fit homogeneus ; vel 

uo anguli cum latere interjacente; vel duo 
anguli cum latere exdem ſubtenſo; zquentur. 

4, 8, 26, e 1. Theor, 
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Theor. 2. Triangula plana ſunt ſimilia : $1 
rel ſint #quiangula ; vel lateribus omnibus 
proportionalia; vel habeant unum angulum 
zqualem, & alterum angulum crurum pro- 
portionallum, & angulum tertium homo- 
geneum. 4, 5, 6, 7, e 6. 

Theor. 3. In omni triangulo, majus latus 
majorem angulum ſubtendit; & minus mi- 
norem; & zquale zqualem. 18, 19, e 1. 

Theor. 4. Duz rectz linez ſunt parallelz : 
$1 recta 1pſas ſecans zquales fecerit, vel an- 
gulos alternos; vel externum & internum op. 
politum ; vel duos internos ex eadem parte 
duobus rectis. Et contra. 27,28, 29, 30, © 1. 
Nam linez rectz parallelz ſunt inſtar unus 
linez latz. 

Theor. 5. Trianguli tres anguli fimul, 
zquantur duobus reltis : Et externus angulus 
dtobus internis oppoſitis. 32 EC 1. 

Theor. 6. $i reQam 1n circulo inſcrip- 
tam, rea & centro biſecet: ad angulos 
rectos 1pſam ſecat. 3 e 3. 

Theor.7. Perpendicularis ſuper finem d1a- 
metr1, circulum tangit. 16, 18, 19, e 3. 

Theor. 8, Angulus ad centrum duplus eſt 
anguli ad peripheriam. 20 e 3. 

Theor. 9. In eodem, vel zqualibus cir- 
cults, angul: ſuper zqualibus peripherus, 
ſunt zquales. 21 e 3. 

Theor, 10. Angulus in ſemicirculo eſt 
rectus 31 e 3. 


Theor. 11. Si & punto in peripheria w 
cull 


D—— ny EE ee eee ee A 
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cult ducantur binz reQz linez, una circulum 
tangens, altera fecans: anguli inter ipſas 
comprehenſ} menſura, zqualis erit ſemiperi. 
pheriz abſciſlz. pro 32 e 3, 

Theor. 12. Triangula, five parallelogram- 
ma, zquialta,vel inter eaſdem parallelas, ſunt 
ut baſes. 3x5, 36, 27,38,e1.&1es6. 

Theor. 13. Redta biſecans angulum tri- 
angull, ſecat baſem ratione crurum 3 e 6. 

Theor. 14. Triangulum reangulum quod- 
v1s notetur literis ABC: = 


{tc ut A fit angulus rectus: 
& BA Baſis : & CA Cathe- 
tus : BC Hypotenula. 


Theor.1s. In triangulo © pÞ  B 
rectangulo plano, perpen- 
dicularis ex angulo reto in Hypotenuſz, di- 
vidit triangulum in duo triangula, tum tot, 
tum ib 1pfis ſimilia. 8 e 6. 

BC. BA. CA:: BA. BP. AP:: CA, AP. CP. 

Hypotenuſz Baſes Catherti. 
Unde ſequitur. 

I*Perpendicularem efle mediam proport1o- 
nalemunter ſegmenta Hypotenuſe. Ideoque 
Quadratum perpendicularis Zquale efle rect- 
angulo ſub ſegmentis. 

Scil. -- BP, AP, CP. Et APq=BPxCP. 

2% Baſem efle mediam proportionalem 1n- 
ter Hypotenuſam, & ſegmentum Hypotenuſz 
Baſt conterminum. Scil. = BC, BA, BP. 

39 Cathetum efle mediam proportionalem 
inter Hypotenuſam, & ſegmentum Hypote- 
nuſz Catheto conterminum. Scal. — BC, 
CA, CP. 4* Ba: 


F 


Denuo Limata. 69 


4* Baſis & Catheti quadrata, eſſe ut ſegmen. 
ta Hypotenuſe contermina. BP. CP:: BAq. 
CAq. Nam BP. CP:: BCxBP. BCxCP::BAg. CAq. 

5? Quadratum may nm #quari quadra- 
tis Baſis & Catheti ſimul. BCq=BAq+ CAgq. 
Nam BCq=zBCxBP+ BCxCP=BAgtCAgq. 

Theor.16. $1 in circulo duz re&z 1nſcrip- 
tz ſeſe mutud interſecent intra circulum 
(in punto A; ) retangulum ſub ſegmentis 
untus, zquale eſt reangulo ſub ſegmentis 
alterius. 3F E 3. 

St verd ſeſe extra circulum interſecent 
(in punto E) Recangula ſub ſegmentis utri- 
_ a punCto ad convexum & concavum c1r- 
culi, ſunt zqualia. 36 & 37 e 3. Dico primd 
ABx ACZADxAF. Nam tri. BAF, DAC fim. 
Dico ſecundo EBxEFZEDxEC. Nam tr1. 
BEC, BEEF ſim. 


EK 


wh, A 


Theor. 17. 
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Theor.17. Quadrilateri in circulo inſcripti 
angul1 interiores oppoſiti ſimul zquantur duo. 
bus res, 22e 3, Et * 
fi ducantur duo dia- 

on11, rectangulum PW ee Pe 

Tub diagonlis,zquale 
erit duobusreCtangu- 
lis ſub lateribus op- 
poſitis. Dico ACxBD 
—ABxCD + ADxBC. 
Nam ſumpto ang. 
DAEZCAB; erunt 
tri. ACB, ADE fim. 
& ADC, AEB fim. 


AC. CB:: AD. DE 
QUarey AC. CD:: AB. BE $©rgo. 


Theor. 18. $1 ex an- 
gulo quovis triangul1 
circulo 1nſcripti, de- 
mittatur perpend 1cu- 
laris in latus oppofi.. 
tum:Erit ut perpend1- 
cularis 1a, ad unum 
crus ejuſdem angul: : 
{fic crus alterum, ad 
diametrum circull. 
Dico CA. CB::CD. 
CE. Nam tri. ABC, DCE im. 

Theor.19. Triangula unum angulum * 

qualem habentia, rationem habent eam, que 
ex lateribus componitur, 23 e 6. 


'T heor, 


)tl 
10» 


CC 4 


DI, 
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Theor. 20. Si ſemiſumma trium laterum 
trianguli plani, & tres differentiz trium late- 
rum ab itla ſemiſumma, continue inter ſe 
multiplicentur: Vel aliter, fi trianguli quo- 
vis latere ſumpto pro baſe, & reliquis duobus 
pro cruribus ; ReQtangulum ſub ſemiſumma 
& ſemidifferentia ſummz crurum & baſis, 
ducatur in regangulum ſub ſemiſumma & le- 
midifferentia baſis & differentiz crurum : 
Fatt latus quadratum zquale erit arcz trt- 
anguli. Eſto 
triangulum B 
CD,cujus cru. 
ra fint BC & 
BD, & baſis 
CD. Biſecen- 
tur tres angu- 
It retis BT, 
CI, DI, con- 
currentibus 1n 
|: unde 1n la- 
tera ad angu- 
los reftos du- 
cantur, IA, IE, 
10. Sunt 1g1tur 1ntra triangulom BCD, tria 
paria triangulorum zqualium. Quare fi crur1 
BC adjungantur in direQum, CF=DE ; 
erit BF= 4BCT3BD+:CD: 
Kt BA=BF-CD=3BC+:BD--3CD: 
Et ACZBF-BD=3;CD+!BC--:BD: 
Et CF=BF-BC=3CD--:BCt:BD. Menſuratis 
BG=BF: & CK=CF: ducantur perpendicu- 
lares FH, GH,KH : Et protrahatur BlinH. 
Qu1a 
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Quia ang. FEKFFHK=2ReA=FCKtACO. 
Er ang: ACO+tAIO=2 Rect: Erunt quadran- 
gula FCKH, AIOC fim. Et tri. CFH,IAC fim, 
Sunt etiam tri BAI, BFH fim. His expoſitis, 
Dico Quadratum arez trianguli, nempe BFqx 
IJAq=BFxBAxACxCF. 
Nam 1A. BA::FH.BF 
Et IA.AC::CF.FH 
Quare per multipl. lAq4BF=BAxACxCE. 

Ducatur utraque pars in BF, eritque &c. 

Probl. x. A dato pun&to, vel ad data di 
ſtantiam, datz re&z linez parallelam ducere. 
JICT. | 

Probl. 2. Data rea linea, a dato 1n & 
pundto, retam lincam perpendicularem, {ive 
ad angulos reQtos, excitare. I1 EC 1. 

Probl.3. Super datam re&am lineam, a da- 
to extr4 ipſam punQto , perpendicularem 
retam demittere. 12e 1. 

Probl. 4. A dato ex- 
tra circulum C, pun&o 
A,reqam lineam AT 
ducere, quz ipſum cir- 
culum tangat. 17e 3. 

Probl. s. Tribus re&is 
linets datis, quartam 
proportionalem adinye- 
nire. 12eC 6. 


propter tri: fm. 


Prohl.6. 
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Probl. 6. Datis duabus 
reftis lineis AB, AD, me- ,- 
diam continue proportio. -* .....C | 
2 nalem AC adinvemire. 13 Þ js 
e 6. £2 BITS 
Probl. 7. Datis duabus x —, 
reais Lineis AB, AC, vel. + & 
AD, AC, tertiam continue 
—— AD, vel f 
AB, adinvenire.; 11 C6. - 
Probl. 8. Dato trian- wo 
gulo, cujus alttudo eſt 73 
AC, & ſemibaſis AB, #qua- 
k quadratum ADq, conſlutuere, 


'*Y Probl. 9. Dato reangulo aliud reQangy 
, Wm zquale, ad datum 1a- 
m W*%s, {fatuere. 14 e 6. 


Probl. ro. Triangulo 
lato altud triangulum #- 
ale, ad datam altitudi- 
em conſtituere, 

Ex pundCtis altitudinum 
\& «, in angulos oppoſi- © LA 

$ linea A 8 & @ B, ductz, PI 
at parallelz. ; , 

Probl, xx. Dato poly- : 
ono #quale triangulum ,; 
onltituere. 


Probl. 12. Datis tribus punCtis, non 
| direum poſitis , ducere circumferen- 


nN. 25 E 2. 
E Probl. 


.6. 


Er” wy nm eres. 


_ —— 
% 
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Probl. 13. Datis trianguli reangul:i baſz 
& catheto, invenire hypotenuſam-; vel qua- 
dratum quadrato addere. 

Probl.. 14. Datis trianguli reQangul! hy. 
potenuſa & baſe, 1nvenire cathetum; vel 
quadratum ex quadrato tollere. 

Probl. r5.- Binarum figurarum ſimilium ra. 
tionem inyenire. Quzratur tertia proportio- 
nalis. Aq. Mq:: A. E. 

Probl. 16. Datz figurz ſimilem figuram, in 
data ratione conſtituere. n—_ media 
proportionalis inter latus ipftus, & latus ſ 
mile. R. /RS:: A. M. Ratio hag. fit R. S. 

Probl. 17. In dato circulo Hexagonum or- 
dinatum infſcribere. 1x5 e 4. | 

Probl. 18. In dato circulo Decagonum or: 
dinatum inſcribere. Secetur ſemidiameter 
circuli fecundum extremam & mediam 1 
tionem, PET IT E 2. 

Probl. 19. In dato circulo Pentagonum or 
dinatum inſcribere. Quzratur Hypotenuſi 
trianguli reanguli, cujus Baſis 'ſit latus 
Hexagon, & Cathetus latus Decagoni, 


CAP. XIE 
Exempla JEquationis Analytice, pro T het 
matibus inveniendis, Problematibuſque ſi 
vendis. Ad quem quaſi a pracepta h 
fenus tradita pracipue collineantur. 
Probl, I. pO 11e2, Nempe,Data rec 
linea B ſec=tur fic ut re&tangulut 
ſub tota B, & minore ſegmento, &queturqU 
drato majoris {egmenti. Pc 


A TO 


fe 


el 


10- 
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Ponatur majus ſegmentum A: minus erit | 
B-A. ducatur B-A jn B: fietque Bq-BA=Ag: 
vel AqFBA. =Bq. Quare yu: BqtzBq.zB=— 
A, per 9 cap. 16. Quod Theorema verbis e- 
nunciatur fic : $1 quadratolinez datz,addatur 
quadrat1 ipfius quadrans : & & latere quadrato 
umme; tollatur ſemis linez datz : reliquum 
erit ſegmentum majus. | 

Geometrice autem conſ{truetur, ſic, Fiat AB 
=B: eique ad angulos reCtos ſtatuatur BC 
3B: & ducatur Hypo- 
tenuſa AC: erit AC— 
/u: Bqt2Bq. Abſcin- 
datur CD=BC. Erit- 
que refiduum AD= 
yu: Bqy:Bq:-1B. De- 
nig; men{uretur AE 
=AD, pro majore ſegmento. 

Prob.ITI. Inventio 12 e 2. Nempe compa- 
ratio Baſis obtuſi anguli, cum lateribus. Eſto 
triangulum BCD: cujus 


angulus interior ad B, fit ke 
obtuſus : hujus Baſis elt | 
DC: & latera BD, BC. Hic : 
BCo-Baq = CAqz= DC Fo  j— 


(-DAq,per 4 e 2)-BDq-2BDx 
BA-BAq. Quare BCqtBDq=DCq-2BDxBA. 
Quod theorema verbis emuntiatur, fic: In 
amblygoniis triangulis, quadratum later1s 
lubtendentis obtuſum 62h excedit ſum- 
mam quadratorum laterum eunJdem compre- 
hendentium,.duplice re&tangulo ſub uno late- 
E 2 ro” 
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rum circa obtuſum angulum, & ſegmento ip. 
ſfius (continuati) inter obtuſum angulum & 
perpendiculum. | 

Probl. III. Inventio 13 e 2. Nempe compa. 
ratio Baſis acuti anguli, cum lateribus. Eſto 
triangulum BCD : cujus angulus interior ad 
B, fit acutus. hujus Baſs 
eſt DC: & latera BC, BD. 


Hic BCq--BAq=CAq= Pp 8 
DGq (Dag, per 762) N 
--BDq + 2BD «x BA -BAq. : 
Quare BCqtBDq=DCq 8B A. D 
+ 2BD*xBA. (Eodem pror- 
ſus modo procederet Demonſtratio, fi D 
naturinter B& A.) In verbis, fic, In trian- 
gulis ob1:quangulis,quadratum lateris ſubten- 
dentis acutum angulum, minus eſt quam ſum- 
ma quadratorum laterum, &c. (2BD x BA 
-BAqF#DAq=z=BDq, 7 e 2) 

Probl.IV, Inventio 14 e 2: Nempe quadrat! 


-zqualis retangulo ABxAD. Eſto AB+ AD= 


2BM. Quare ABtAD flecetur 


zqualiter in M, & 1nzqua- K 

liter in A. Erit 1g1tur per 5 M/s 

e 2, ABXAD=BMq--AMq. if _ 'D 

Jam ſupponantur ACq=ABx 

AD: fiatque triangulum retangulym MAC cu' 

jus hypotenuſa CM=BM ſemiſumms laterum' 

& baſis AM ſemidifferenttz laterum : Cathe- 

tus erit AC latus quadrati quzſiti, per 48 e 1. 

Inventio arez Trianguli plani. 

Probl. V. Attulit ad me amicus quidam 

meus, 


| 


<< 
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p- Þ meus, vir do&tus, Theorema de arel trianguli 
& || plani ; atque ut 1d examinarem,& demonſtra- 

tione munirem, poltulavit. Erat autem Theo- 
a- Þ rema, prout memini (nam multi jam elapſt 
(to Þ ſunt ann1) hac fere forma, licet non 1n uſdem 
ad NF liters. 

In triangulo {4 BqEq-3 Eqq) zquitur qua- 
plano cnjus la-4zEqAq-i,Aqq> drato arex 
teraſuntA,E,B; (3AqBq-i ,Bqq ) trianguli. 

Poſtquam aliquamdiu mecum cogitaſlem, 
occurrit mihi 15, c 18. Theor. 20, quod com- 
modiſiimum huic nodo folvendo dux1. Nam ft! 
trranguli duo crura ſint A, E; & baſis B: inde 

po- © 11quebit, quod A+ E+ZB, 1n ZA+3E+-3B, in $B+ 
an- © 3A--3E, 10 3B -; AHE, zquatur quadrato arex 
en- © trianguli, Fafa igitur harum quatuor magn1- 
m- © tudinum continua multiplicatione ; prodibit 
BA YN 1a9Eqt4AqBqt;Eqte--1e Aqq--1,E49--+Bqq- 
Quod eft ipſum Theorema propoſitum, 
ratl WF Atque hinc non ſolum poſtulato ſatisfect ; 
= fed etiam quatuor alia 'Theoremata efteCtu 
laciliora exhibui. 
Nam quia ZA+,E+3B=,Z+1B. 
\ Et ZAT,E--;B=3iZ--1B. 
Et quia zBt; A--;E==; B+};X. 
Et :B--; AtzE=;B<-JX. 
cu Erit 3Z+3B in 3Z--3B=2Zq--2Bq. 
um' _ Er 5B+3X 1n 3B--}3X=}Bq--1Xq. 
the- Y Laquer 1gitur primo, | Zq--!Bq in | Bq--?Xq 
1. Y=Q: arez trianguli, In verbis fic, $1 quadrans 
dfferentiz quadratorum ſummx crurum & 
Jam Fbalis, ducatur in quadrantem differentiz qua- 
E 3 > ma 


-8 Clavis Mathematice 


dratorum baſis & difterenttz crurum ; pro- 
dutta magnitudo #qualis erit quadrato Arez 
erianguli, | 

De1nde quia Z7q-3Bq in 3Bq-2Xq=--,4/qBqt j 
BqXq-,3Bqq-,iZqXq: Liquet ſecundo, 7qstXq 

Bq io 3Bq, mi ,Z/qXq=Q: Arez triangul1. 

{tem quia ZqrXq —24,per 11,c.18: Er ZqXq 
=X.,q, per 14,Cc.18: [1quet tertid 24-Bq in 
,3Bq, mi Q: !X,—Q: Arez trtangulr. 
Denique ex his 5 24Bq-Bqq-X.q _ es 
coparatis erit 4% 2 16 =Q:Arex tit 

Hzec poſteriora Theoremata verbs fact!e 
e?Nuntiantur, 

Probl. VI, Problematum circa Progrellic 
nem Ar:rchmericam folutio 1n vigint1 Pro: 
volition bus. Symbola verborum hxc {1nt 
« PINS terminus minimus, e ultimus max! 
10s. '£ numerus terminoram. X differentta 
communis. 2, ſumma omnium terminorum. 
Eſt 1gitur T—-T nnmerus differentiarum: 
1deoque TX--X=>»-e, ſumma differentiarum. 

Datis tribus ex quing; 1111s e,», T,X,Z, inve 
nire duo rel1qua per vigintt propoſitiones (e- 
quentes (tot enim funt yarietates) hoc ocdine 
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Datis ||Quzruntur | Per Propoſition. [[_ 
«a, ; th 4 o & T 11& 12 
s,T,X ||«&£ I] 22 & 14 | 
&, #7 Z a & XY IS & 
#, X, Z «& T 17 & 16 || 
,\X,£L || 4 Ge 19 & 20 20 
Prop. I Tot Ta= "4 oh 
G—X 
IL. To rh 
III X T 1== 1 PC. 2. 


+ DE — TY per 1.3. 


VI. _—_—— per 4 


_ VIL TX-XTa==2. per 2. 


VIH. TX-Xt2%1n T=27Z. per 1 & 7. __ 


IX — per 1, 
2L- «Ta -.. 2M S 
FL 1: o =_—=— ==X., per 2.0. 


bh —— 
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"" Vureg-aX+3Nq#2ZX: IX=s. per 4. 
X+1Xqt27X a+3X ; 
XII. yu: * -—-=Tper 8. 


ww ku . cul 


"X11. otX-TX==a. per 7 oY OB £5. 
XIV. 24+*X-TX 1n T=z per I& 13. 


I 


XV. I per 9. 


T_ 2 Ta- 27, 
RVI. Ks XY ————T =. pc 14. 


XVII. IXt4u: oqtoX+;Xq- 27ZX: =. PCr 4. 
major 
minor 


ot aqQFoXt; 
xVILSZ; ya: TEE per I4- 


prout « contigerit 


ir Sel quam 1 X, 


prout a contigerit? ® £446 dſl: quam 1X, 


: 2 minor 
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Probl.VII. Euclhdes 11 e 2, docuit ſecare 
lineam datam, fic, ut reangulum ſub tota & 
minore ſegmento, xquetur quadrato majoris 
ſegment; quz ſectio eſt pene diyina. Propona- 
tur jam 11lud problema generaliter; Data linea 
AB ita fecetur, ut retangulum ſub tota AB, & 
minore ſegmento, ad quadratum majoris ſeg- 
menti, rationem - #57 ntl polſibilem da- 
tam habeat: puta RadS. 

Primo fiat R.S::AB.AC: qui quartus fit pro- 
portionalis: tum pro.majore ſegmento ponatur 
A: minus ſegmentum erit AB-A: quod dutum 
in AB, dabit retangulum ABq-ABxA. Erit 
igitur AB.AC::ABq--ABxA. Aq. Ideoque per 3 
cap. 6, ABqxAC-ABxAC*A=ABxAq. Et divi- 
lis omnibus per AB, erit ABXAC-ACxA=Aq: 
vel AqtACxA=ABxAC. Et per 9 cap. 16, in- 
venitur /u:2ACqtABxAC:--4AC=A. 

Hoc theorema 1nventum, verbs fic enun- 
clatur : $1 ad quadratum ſemiſlis quarti pro- 
portionalis,adjungatur reqangulum ſub linea 
refta data, & quarto 111o proportionali; Et 
ex latere quadrato ſummz tollatur ſemis 
quart1 proportionalis : Reliquum erat, feg- 
mentum majus. 


Geometrice fic. Statuantur AB & AC in 
directum : Et diametro 
BC hat ſemicirculus : Et — 
luper BC 1a punto A, Fake \. 
erigatur perpendicula- D g 
ris AD, ſecans ſemigit- L———— 
culum in D. tum biſeta XK AC 
AC 1n. E, menſuretur 

E 5: EF 
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.ZF=ED. Dico lineam AB fic {ecar! in pune 
F, ut fitR. S:: ABxBF. AFq. Nam ACxAF+ 
ACxBF=ACxAB=ADq=z=CFxAF, pers <« 2, 
—ACxAFtAFq. Quare ACxBF=AFq. Atqui 
AB. AC::ABxBF. ACxBF. Ergo, 

Probl.VIIL. Dato latere alterutro triangul: 
reanguli (1n quo perpendicularis ex angulo 
refto ſecat hypotenuſam) una cum BK difte. 
rentia ſegmentorum hypotenuſz, invenire 
tum hypotenuſam, tum triangulum 1pſum, 
Primo detur latus minus CA. Puta fatum eſſe 
quod poſtulatur : fitque triangulum reCtan- 
um BAC: in quoe vertice in hypotenuſam 

emittatur perpendicularis AP, ſecans hy- 
potenufam 1n BP & CP ſegmenta. Eſt autem 


CP= Quia eſt BC. CA:CA. BED 


erit == —CAq: vel BCq—BK*BC= 

2CAq. Quare perg c 16, y/q2BKqt 2CAq: 

+!BK=BC. Enunciatur autem hoc theore- 

ma verbis lic: $1 

| — no Re Wig vl 
ferentiz ſeg- A Pa 


mentorum hy- % 22 

potenuſz adda- /| Po. | : 
tur duobus qua- PF Bu — 
Pndcxr artery april [- pi F.Q 
—_ Þ miky wo ) Wien 
tus quadratum 4 
 augeatur ipla ſe- 
midiffterentia : tota aufta zqualis erit hypo: 
tenuſz, Geo- 
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Geometrics fic. Sumpta AFZAC; Duca- 
tur CF : iplique perpendicularis FL== 
& extendatur CL ad N, ut LN=3BK. Erit 
CN=BC. Quare 1inſcribatur .circulo CK=— 
CN-BK: & producatur, &c. . Nam CFq=z 
2CAq. & CLq=2CAqtizBKq. Ergo. 
$1 vero detur majus latus BA: hujuſmodi 
invemetur #quatio, /q: 4BKqt2BAq:—:BK 


—=ÞBC. fampte” —_— PB. 
Et modus geometricus priori non abſumlis. 


Probl. IX. Datis difterentia laterum triar, 
zult reftanguli BF, & perpendiculari AP ab 
angulo refto 1n hypotenuſam : invenire tum 
tl I tum triangulum ipſum. 

uta fatum eſſe quod aller: fitque 
triangulum regangulum BAC. Quoniam per 
7 Ee 2. 2BAXAF + BFq=BAqt AFq; Ideoque 
BFq= (ABqtAFq, hoc eſt) BCq-(BAxzCA. 
hoc eſt) BCxzAP, quia BC. CA :: BA. AP: 
Erit BCq—2 APxBC=BFq. Quare per 9c 16. 
vg: APqtBFq: FAPZBC. 


as. - >. ooo tc. cya: NH 
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Enunciatur au- 

tem hoc theore- N 

ma verbs fic: S1 

quadrato per- A 
pendicularis ad- 

datur quadra- Wy , 

tum oo \12 
laterum; & ag- 

gregat! ha AVE 2228” L _ 
quadratum au- - 
o_ ipla perpendiculari : tota aufta xqua- 
1s erit hypotenuſz. 

Geometrice ſic. Fiat PL=BF. Et extends- 
tur LA ad N, ut AN==AP. Erit LN==BC. Dia- 
metro 1gitur BC deſcribatur ſemicirclus; in 
quo ſtatuatur perpendicularis zqualis datz 
AP. Etducantur BA, & CA. 

Probl. X. Datis ſumma. laterum trianguli 
rectanguli, BG, & perpendiculari ab angulo 
refo 1n hypotenuſam, AP: invenire tum hy- 
potennfam, tum triangulum 1pſum. 

Pata facum efle quod poltulatur : fſitque 
triangulum retangulum BAC. Quoniam pet 
4 e 2, Baq=z(BAqtGAq, hoc eft)BCq# (2BA 
CA, hoc elt)2AP*BC, quia BC. CA :: BA. AP. 
Erit BCqt2AP:xBC=BGq. quare per 9g c 16, 
vq: APqt BGq:-AP=BC. 


Enunciatur antem hoc theorema fic, S1 qua- 
drato perpendicularis addatur quadratum 
fumme laterum; & aggregatt latus quadratum 
minuatur ipſa perpendiculari: linea reliqua 
zqualis erit hypotenuſzx. 

Geometrice fic. Fiat PL=BG & ducatur 
AL: ex qua abſcindatur AN=AP. Erit LN== 
BC. Diametro igitur BC deſcribatur ſem1- 
clrculus, &c. 

Probl. XI. Datis triangull — latere 
alterutro, CA, & alterno fegmento hypotenu- 
iz BP: 1nvenire tum alterum ſegmentum, tum 
wſum triangulum. 

Puta fa&tum efle . cv poſtulatur : ſirque 
triangulum re&angulum BAC. Quoniam eſt 
BP+CP. CA::CA. CP. Erit BPxCP + CPq= 
_ quare per 9.C 16, /q: iBPqtCAq:— 
zbP=CP. 
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Enunciatur au- 
tem hoc theore- F 
ma verbis ſic. $1 
g——_— _— / & 

egment1 te- / | 

nafl em da 
dratum lateris da. N : 
_ aggregatl la- C Þ WW" a 

quadratum mi- 
nuatur ipſo ſemiſſe ; linea reliqua erit alte- 
rum hypotenuſz ſegmentum. 

Geometrice fic. Statuantur ad angulos re- 
Qtos BP & PF=CA, & biſefa BP in M, du- 
catur MF : cui menſuretur zqualis MC. In- 
ventum eſt igitur CP alterum fegmentum: 
& BC tota hypotenuſa. Diametro BC de- 
{cribatur ſemicirculus : in quo 1nſcribantur 


CA, & BA. 


Probl. XIT. Datis” trianguli reCtangull 
dcfferentia ſegmentorum hypotenuſz BK, 
& ſumma laterum, BG: 1nvenire tum difte. 
rentiam laterum, tum hypotenuſam, tum 1p- 
{um triangulum. | 


Puta faftum efle quod poſtulatur: ſitque trr 
angulum refangulum BAC. Quoniam eft BG 
BK :: BC.. BF: elt etzam BGq. BKq::(BCq, hoc 
edt) BAqFCAq. BFq. Iteln 2BGq-BKq. BKq: 
(2BAqt2CAq—BFq hoc eſt) BGq. BFq: Nam 
per 8 c 18 2BAqt2CAq=BGqrtBFq. quare 
yq: 2BGq—BKEgq. BG :: BK. BF :: BG. BC. 


Enunciatur autem hoc Theorema verbis fic 
$1 


TFT x 


a AS Fo. I. Cos wn 


Denuo Limats. 
31 e quadrato ſh. H 


mz laterum du- N 
plicato tollatur / 
quadratum diffe. | | 
centtz ſegmento. | 
cam hypotenuſz: 
Erit,ut latus qua- \ 
dratum reliqu1, : 


ad ſummam late. 6. |< C 
rum ; lic differen- F 
ua ſegmentorum \ K. 


hypotenuſz, ad 
difterentiam late- C 
terum, & {ic ſumma laterum ad hypotenuſam. 

Geometrice ſic. Statuantur ad angulos re- 
tos BG & GH=BG. tum diametro BH deſcr1- 
batur {emicirculius: in quo inſcribatur HI= 
BK: & ducatur BI. Eſt igitur BlI=4y/q: 2BGq 
—BKq. Fiat etiam BL=BK. Ducatur Gl : et- 
que parallela LF. Ergo inyenta eſt BF ditte- 
rentla laterum. 

Probl.XIIT.Datis trianguli reRangul: diffe- 
rentia ſegmentorum hypotenuſe BK, & difte- 
rentia laterum BF : invenire tum ſummam la- 
teri,tum hypotenuſam, tum ipſum trianguli. 

Puta fatum efle quod poſtulatur : firque tri- 
angulum re&angulum BAC. Quoniam eſt BF. 
BK:: BC. BG: eſt etiam BFq. BKq:: (BCq, hoc 
et) BAq+CAq. BGq. Item 2BFq—BKq. BKq:: 
(2BAqt#2CAq—BGq,hoc eſt) BFq.BGq. Nam 
per 8 c 18, 2BAq+ 2CAq=BGqtBFq. Quare 


4 q: 2BFq—BKq. BF :: BK. BG ::BF. BC. 
Envus. 


oY 
/ 


| 
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Enunciatur autem hoc theorema verbis fic. 
Si & quadrato difterentiz laterum duplicato 
tollatur quadratum difterentiz ſegmentorum 
hypotenuſze: Erit, ut latus quadratum —_ 
nd differentiam laterum ; {1c difterentia ſeg- 
mentorutn hypotenuſz, ad ſummam laterum : 
& lic diffterentia laterum, ad: hypotenuſam. 
Geometrice fic. Statuantur ad angulos re- 
Qos BF & FH=BF. tum diametro BH deſcri- 
batur ſemicirculus, 1n quo 1nſcribatur Bl= 
BK: & ducatux HI. Eſtigitur HI=yq: 2BFq 
—BKq. Fiat BL=HI. Ducatur FL : exque pa- 
rallela IG. Ergo inventa eſt BG ſu nn pod 
Probl.XIV. Datis trianguli plani cujuſcung; 
diffcrentia laterum FB, differentia ſegmento- 
rum baſis BK, & difterentia inter majus Jatus 
& baſem CL: 1nvenire tum baſem, tum ſum- 
mam Jaterum, tum apſum triangulum. Et 
primo fit exceſſus penes baſem. Puta fa&tum 
eſſe quod poſtulatur ; ſitque triangulum ECD. 


Quo- 


S_ he S©/ gn jenny f CCNOOEIY / ENT R 


$9 
Quoni3 eſt FB. BK::BD."PPP=BG,per 17.6 


. BKxBD-BFq_..... . BKxBD-BF 
18,Th. 16, Erit——p——= FG:&——— 


=CF AddeBF,& ne -— =BC:tolle hanc 
BD. & 2BF+BD-BK>xBD-BFq 2BFxCL: 
—_——— 2BF +1 7 _ 


Quare 2BFxBD-BExBD=2BFxCL+*BFq.& per 
3 C 6, 2 BF —BK. 2CLEtBF::BF.BD::BK.BG. 


Enunciatur autem hoc theorema verbas fic. 
Ut differentia inter differentiam laterum du- 
plicatam, & differentiam ſegmentorum baſis, 
clt ad aggregatum differentiz inter majus la- . 
tus & bafim duplicatz, & differentiz laterum; 
lic differentia laterum, ad baſem : & fic diffe- 
rentia ſegmentorum baſis, ad ſummam later. 

Geometrica praxis facilior eſt, quam ut 
neceſle fit appona. 

Si verd exceſlus fuerit penes majus latus : 
theorema erit, BK-2BF. 2CL-BF :: BF. BD :: 
BK. BG. Hujus 


go Clavis Mathematics 


Hujus theorematis,invelſtigationem ; & 
problematis quo e FR, 1 triangul: plani cu. 
Juſcung; ſumma laterum BG, differentia ſeg. 
mentorum balts BK, & differentia inter majus 
latus & baſem CL; poſtulatur invenire tum 
baſem, tum differentiam laterum,ſfolutionem, 
omitto; ut habeant ſtudioſi analyſeos, quo 
ſolertiam ſuam exerceant. 

ProbLXV. Datis trianguli plani cujuſcun. 
que ſumma laterum BG, differentia ſegmen. 
torum baſis BK, & perpendiculari CA : 1nve- 
nire tum baſem, tum ditferentiam laterum,tum 
ipſum triangulum. Puta fa&tum efſe quod po- 

ulatur : firque triangulum BCD. Quoniam 
per 17c 18 Th.16, BG. BD :: BK. BF. Et per 
5 c 18, DKq=BDqgtBKq-2BKxBD. Er per 47 
e I (4ADq hoc eſt) DKqt#4CAq—(4CDq, hoe 
eſt) FGq. Erit BDqtBKq-2BK «x BD + 4CAq= 
FGq. Tolle FG ex BG: & BG-4/q: BDqtBKq 
-2BK*BD+4CAq : =BF. Quare erit, 
BG. BD :: BK. BG—4q : BDqtBKq—2BEKxBD 
+ 4CAq. Et per 3c6, BK x BD=BGq—yq: 
BGqBDq t BGqBKq—BGquzBKxBD t BGq 
4CAq, Eiſt 1gitur per 8c 16, Q: BGq- BKxBD, 
hoc eſt, BGqq—BGqxzBK x BD + BKqxBDq= 
BGqxBDq + BGqzbKq-BGqx 2 BKxBD + BGq: 


4CAq. Ide6que BGqxBDq-BKq x BDq=BGq, 
-BGqxBKq—BGqzy4CAq. vel etiam, BGq—BKq 
in BDq=BGq—-BKq-4CAq in BGq. Ergo v4: 
— 4q: BGq-BKq—-4CAq :: BG. BD: 


Enun- 


Dexno Limata. 


F* C > \ 
"Jul a 
K S. D 


{uunciatur autem hoc theorema verbis 
ac. Ut latus quadratum differenti#4pter ; 
drata ſummz laterum, & difteregtiz leg- 
mentorum baſis, eſt ad latus em——_ Co * 
Juidem differentiz multatz quadrato perpen- 
diculi duplicati ; fic ſumma. laterum, ad ba- 
ſem: & lic differentia ſegmentorum baſis, 
ad differentiam laterum. 

Geometrice ſic. Diametro BG deſcribatur 
ſemicirculus : in quo inſcribatur GH=BK: & 
BH. Eſt igitur BH=yq : BGq—BKq. Rurſus 
diametro BH deſcribatur femicirculns: in 
quo inſcribatur HI=2CA: & BI. Eſt igitur 
Bl=yq: BGq - BKq—4CAq. Fat BL=BG: 
& ab L ducatur LN parallela ipfi HI, con- 
currens cum BI producta in N. Ergo 1n- 
venta eſt BN=BD. 

Probl.XVI. Datis —_— plani cujuſcung; 

1 


duifferentia laterum BF, differentia ſegmento- 
rum 


Ea 


Ry 


TT 7” "I 
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rum baſis BK, & perpendicular! CA: inve. 


nire tum baſem, tum ſummam laterum, tum 
ipſum tr1angulum. 

Puta faftum eſſe quod poſtulatur : firgal 
triangulum BCD. Quoniam eſt BG. BD::BK. 
BF. Fr DKq=BDqt BKq-2BKxBD Per 5 C 18, 
Et per 47 © I, (4ADq, hoc eſt) BK 4CAq 
=(4CDq, hoc eſt) FGq. Erit BDqTBKq- BK 
xBD F 4 Aq=FGq. Adde FG ad ke Et BF 

+4/q : BDq+BKq-2BK x BD + 4CAq=8BG. 
Co BF. BD :: BK. BFt/q: BDq T BKq- 
—_— +4CAq. Item BK x BD=BF qtyq 
-— _ + BFqxBKq—BFqz2BKxBD + BFq 
CAg. Eſt zgitur Q: BK x BD—BFq, hoc ell, 
BKqs ce BEq2BRBD tBFq oats, ©: qxBDq 
+BFq#BRy--BF BRBD+BFq ret Ideo- 
que BKqxBDq—BFqBDq=BFqBKq—BFqq 
TBF <4CAq. ve] etiam BKq-BFq in BDq 
—BKq. BF q+4Clg 3 in BFq. Ergo 4/q: BKq— 
BFq. vg: BKq--BF qgr4CAg: BY BD: :BK.BG. 


Enunciatur autem hoc theorema verbis ſic. 
Ut latus quadratum differentiz-inter quadra- 
ta differentiz ſegmentorum baſis, & differen- 
Uz laterum, eſt ad latus quadratum "m—_ 

ite. 


Q. 


hs inp 


we 11 Do Ao 


a #* tal} Fo rs Ay, =—_. 
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differentiz auQtz quadrato perpendiculi du. 

licati; fic differentia laterum, ad baſem : & 
Fo differentia ſegmentorum baſis, ad ſummam 
laterum. |. 

Geometrice ſic. Diametro BK deſcribatur 
circulus : 1n quo inſcribatur KH==BF: & BH. 
Eſt :g1tur BH=v/q : BKq—-BFq. Fiat BHL = 
BF: & HKI=2CA. Dncatur BI. Eſt 1gitur BI 
=v/q: BKq-BFqtqCAg. Ducatur etam LN 
parallela 1pfa HI, concurrens cum BI produQta 
n N. Ergo 1nyenta eſt BN=BD. 

Probl. XVII. Datis 1n triangulo refangulo 
different1a 1nter baſem & hypotenuſam B, & 
differentia 1nter cathetum & hypotenuſam C: 
invenire tum hypotenuſam, tum ipſum trian- 
gulum, 

Pro hypotenuſa ponatur A. Baſis erit A—B. 
& Cathetus A—C. & per 47e 1, Cathetus eſt 
v/q: 2BA—Bq. Quare 4q: 2BA-Bq : =A-—C. 
Ft 2BA-Bq=A4q—2CATCq. vel 2B+2Cmn 
A m1 AqZ=Bqi+Cq. Ergo per 9c 16, BtC+yq; 
2BC=A, hypotenuſz. 


| 
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Enunciatur autem hoc theorema verbis fic 
Aggregatum utriuſ{que differentiz (tum bafi 
tum cathet:)ab  -p= ap ; unacum 4q: dy. 
plicis reanguli ſub ipſis differentiis, #quz 
tur hypotenuſz. 

Geometrice {1c. Ducatur linea infinita iz 
_ menſurentur B, B, & C. Hacdiametro fix 

emicirculus, Et in communi B & C terming 
ſtatuatur ad angulos re&os linea M. Eſt igitur 
Mq—2BC. Menſuretur etiam M 1n linea in 
finita poſt C. Et ſemidiametro M+Ct3 defer; 
batur arcus donec concurrat cum linea 
perpendiculari produQta, Tum a punto con. 
curſus ad centrum 111ius arcus ducatur line 
= hypotenuſe. Er deſcriptum erit triangy 

um reQangulum quzſitum. 

Probl. XVIII. Ad datam refam I 1eam AB 
dato refti]ineo C zquale parallelogramum ad. 
plicare, deficiens figura parallelogramma,quz 
fimilis fit alter: parallelogrammo, D dato 
Oportet autem datum reil:zeum non majut 
eſſe eo, quod ad dimidium applicatur. Prop 
elt 28 ce 6. | 

In parallelogrammo D, notetur line1s pet 
pendicularibus ejus Altitudo, R, & Latitud 
S: nec refert utra ex ipſis ſtatuatur major. 

Ponatur latus parallelogramm1 quzfit1 4; 
portio ablatitia erit AB-A. Fiat S. R::AB-4 
ABxR-RxA 

S 
Ducatur in A latus: eritque 


altitudo parallelogrammi quzfit: 


ABxRxA-RxAq_«, 
S =_6 


+ © 
vel ABxA-Aqz—- Et per Cap. 16 
q R per9, Pp at 
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+ R | 
Quod Theorema verbis enunciatur fic. Sz 


reilineum C datum ducatur in latitudinem 
parallelogrammi D; & fa&us dividatur per 
altitudinem : & quotus ex quadrato ſemailis 
linex AB datz auferatur: latus quadratum 
reliqut au&tum eodem ſemille, erit latus par- 
allelogrammi quzſitz. 

Geometrice 
fic: Fiat ER=. 
/qC. Tum R EB—— — A 


S:ER.ES. Sta. 
tuantur ER & c 
ES ad angulos gr 
Deen < WITT VINES, 


retos : Sump- 
taq; SF=ER, 
diametro EF _ 
deſcribatur ſe- 
micirculus: in 
quo erecta per. 
pendicular1SG 


Ex G punto menſuretur GH=jAB=RHB : 
erit HS=y: = — = cui fi adjungas HA 
=!AB; erit AS latus parallelogramm1 quz- 
liti. Er BSZAB-A portioni ablatitiz. Et BL 
parallela linez ER, erit altitudo. 2 Par- 
allelogrammum quzſitum eſt ASKN, tactum 
1plt D zquiangulum, 

Probl. 


Nee Ee ere rr ene eee 
' : 
- > 
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Probl.XIX. Ad datam reQam lineam AR, 

wr Aarne th #quale ao; — rammum 

re, excedens figura parallelogramma, 

= ſimalis fit ac gut an D 
to, Prop. cit 29 e 6. ' 

In parallelogrammo D notetur Altitudo & 
Latitudo, ſicut in precedente. L 
Ponatur latus parallelogrammi quzſiti A; 

Portio adjeQtitia erit A-AB. Fiat S.R::A-AR. 
RxA-ABxR | 


alticudo parallelogrammi quzlit, 


| 
; 
Ducatur in A latus. Eritq; 4 Rx eG | 


| =. _ Aq-ABxA=ES: Et per 9. Cap. 16 


| - Qyod Theorema verbis enunciatur fic. $i 
| reftilineum datum C ducatur in latitudinem 
| parallelogrammi D & factus per altitudinem 
| dividatur : & quotus addatur quadrato ſe- 
| miſlis linez AB.datz: Latus quadratum ag-W. 
| gregati, autum eodem ſemiſle, erit latus par] 
i Alelogramni queſitl. 


R\ 


v" IRENEW 


bJ 


Geometrice ſic. Fiat ERZy/qC. Tum R. 
S::ER. EB Statugntur ER & EB ad angulos 
retos : Sumptaque BF=ER, diametro EF de- 
ſcribatur femicrreulus : in quo ereRa perpen. - 


diculari BG, erit BG4=5 Klto BH=; 


-=AH. Et ducatur GH=vq=9+ F:=HS: 
Eſt igitur AS=A Iateri parallelogrammi quz- 


fitt: Er BS=A-AB portion1 adjectitiz. Ec 
altitudo erit SL parallela linez- ER. Ergo 
parallelogrammum quzlitum eſt, ASKN ta- 
um pſi D zquiangulum. 

Probl.XX. Datis trianguli plani cujuſcungz 
duobus lateribus BC, BD, cum anguloB inter- 
cepto : 1nvenire- tertium latus.. Vel datis tri- 

6; Fous lateribns: invenire angulum B, unt ip- 
orum oppofitum. 

Eſto fattum quod poſtulatur : ſitque trian- 
wlum BCD. Centro B, ſemidiametro BC, 
geſcribacur arcus CK: & perpendicularis 
\. Eſt igitur KD differentia laterum : & 
K ſimylis finui verſo anguli B. Nam Rag. 
B::BK. AK. Eſtque AK=RED. Eſt au- 

emetiam AK==BKIBA : ut ex ſ{chemacibus 

dmparatis liquet. 

Et quia BDqtBKq=tum 

2BDxBK*KDq. per 5 c 18 

 CDqt2 BDxBA. per 2,3, c 19. 

Erit 2BDxBK+KDq=CDqZ2BDxBA. Quare 

D*BKt2BDxBA. hoc elt, 2BDxAK+KDq : 
- F =CDq. 


Ss NA 8 2? fg wWsa Ss.©n 
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—CDq. At vero 2 BDx AK= nn 


Ergo _ hu _ +KDq=CDq. Quod ef 


theorema primum. Eon. 


Quod eſt theorema ſecundum. 


(2 


Enunciatur quidem verbis primum theo- 
rema fic: S1 duplicatum re&angulum ſub | 
teribus datis ducatur in finum verſum angul 
intercept1: & faus dividatur per Radium: 
Quorus auctus quadrato differentiz laterum, 
equals erit quadrato terti1 lateris, 

Secundum vero fic: $1 differentia quadrats 
rum Jateris oppoſiti, & differentiz laterum, 
ducatur 1n Radium ; & fattus dividatur pe! 
duplicatum reftangulum ſub Jlateribus cont! 
nentibus : quotus z#qualis erit finui verſo at 
guli quzfit. 

Probl. XXI. Datis fruſti Pyramidis utraqu 
baſe Aq, I q, & altitudine L: invenire met- 
{uram fruſti. 

Prznoſcendum eſt ex 7 & Tio e 12. quo 


par 


Denuo Limats. - 99 
parallelepipedon zquMur tribus pyramidibus: 


Et Cylindrus zquatur tribus conis, ejuſdem 
baſis & altitudinis, 
d eſt Eſtque altitado pyramidis abſciſſz (/T)pri- 


3M md quzrenda, fic, A=E. E:: IL. T. Quare= 


—T. Et altitudo totius pyramidis eſt I.+T. 
Item pyramis torta triÞla, eſt AqL#AqT. Et 
pyramis abſcillz tripla, eſt EqT.Ergo triplum 
truſtrum pyramadis eſt AqLtAqT-EqT. 

Hoc theorema 0- 
ſtendit unum mo- 
dum commenlſu- 
rand1 fruſtum py- 


; ramidis : Enunc1a- 
tur autem verbls 

heo hc. 

b Is St: ſolidum ſub 

Tan þ baſe majore & tota 

um} altitudine multe- 


tur ſolido ſub baſe 
minore & altitu- 
dine pyramidis ab- 
ſcifle: reliqui triens #qualis erit fruſto, 
Rurlus quia per 2 c 11, Aq-EqZZX: & T 


Ecit AqL+ (ZEL, hoceſtper3e2) 


4 4 
— * 
—— — 
4 $, 
= 


AELtEQL=AqLtTAqT-EqT. Ergo triplex 
fruſtum pyramidis eſt etiam AqtEqtAE in L. 
Hoc theorema docetalterum modum commens 
ſurandi fruſti : enunciatur autem yerbis f1c. 
$1 aggregatum utriuſque baſis fruſh : py- 
2 Canmi1- 
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ramidis, & mediz intf ipſas proportionalis, 


ducatur in altitudinem fruſti : fatti triens 2- 


qualis erit fruſto, | 

Item quia per 2 c 11, 2Aqf2Eq=ZqtXq: 
Erit ZqL+XqL+2AEL zquale fex fruſtis. At 
Hh 11c 18. Xqt2AE=Z. Ergo ZqFZ nl 


uale eſt ſex truſtis pyramidis. Atque hoc 
Theorema docet tertium modum commentu- 
randi fruſti pyramids. Enunciatur autem ver- 
bis ſic. Si ad aggregatum baſium addatur qua- 
dratum aggregati | quadratorum utri- 
uſque baſ1s, & ſumma -orundem ducatur in 
altitudinem fruſti : fa&ti fextans zqualis e- 
r1t fruſto. 

At verd f1 quzſtio fit de commenſurando 
fruſto Coni. Quia juxta Archimedzum 1nven- 
tum, ſemiperipheria circuli zqualis eſt * Ra 
dii fers: vel mag1s accurate 22 Rad. Erit area 
circul1?&*Rad:q. Er 113. 355::Rad: q. area 
circuli. Quare Theorema primum de com- 
menſurando fruſto coni, eſt $4% AqL+335AqT 
-34:EqT, #quatur triplo fruſto. Secundum 
eſt 23: Aq+3;#Eq+L;3AE 1n L, zquatur triplo 
fruſto. Tertium eſt 344Zq+33EZ in L, zquatur 
ſextuplo fruſto Con. : 

Probl. XXII. Problema Apolonii Pergz! is 
«reavely wry. Datis 1n plano duobus pun- 
As A, B, deſcribere circulum, 1n cujus cir- 
cumferentiam refz linez AD, BD, ab 11{dem 
punEtis duttz,datam habeant rationem R ads. 

Puta faftum efſe quod quzritur : ſitq; cir- 


culi quaſiti centrum C in cadem reQa line: 
cum 


= ink, es AY ed }ﬀ1Þ>uoan _89Þwr . 


Denzo Limata. IOI 


cum pundis A, B, & ſemidiameter CD. Fiat 
R.S::S.T. Qya triangula duo ACD,DCB (ubi- 
cunque ſumitur punum D) ſunt ut AC ad 
BC: Etlatera DA, DB, communi angulo C fi- 
militer oppoſita, ſunt 1n ratione RadS: & 
latus C D utrique commune : Non diffici'e 
erit concipere triangula ipſa ACD, DCB efle 
ſimilia. Quare R. S :: DA. DB :: AC. DC::DC. 
BC. Et per 1c 15, AC. BC::Rq. Sq ::R.T. Si 
igitur pro BC ponatur A: Erit ABFA. A:R. 
T. Et ABxT+ TxA=RxA: vel LAN 


=A. Denique y: ACxBC:=DC, 


Quz enunciatur verbis fic. $: punQorum 
Intervallum ducatur in tertium rationis datz 
terminis proportionalem: & faQus dividatur 
per exceſſum termin: prim1 ſupra tertium : 
Qnotus #qualis erit diſtantiz punA citerio- 
ris a centro. Et latus quadratum reQanguli 
ſub utraque diſtantia a centro, zquatur ſemi- 
diametro. Geometrica affeQtio facillima eſt. 

Probl.XXTII. Datis dolii, five vaſis vinarii, 

F 3 longi- 
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tongitudine interna 2CL, & ſemidiametris 
wm medi CB, tum baſis LD: invenire doln 
ous capacitatem, Eſt quidem dolium fru- 
jtum ſphzroideos, quz fit revolutione ſemillis 
ellipſeos ſuper diametrum ſuam tranſverſam 
{ive axim. Ad menſuram autem fruſti invent- 
cndam, tum totius ſphzroideos, tum abſcifla- 
rum portionum menſuras ſ{ciri oportet:harum 
enim menſuraridiflerentia eſt menſura fruſt, 

Soliditas totius ſphzroideos eſt 44+ BCqin 
* IK: qu1 duplus eſt conus baſis BCB, & altt- 
cudinis IK: Archim. de conoid. & ſphzroid, 
Prop. 32. 

Soliditas vero portions TED abſciſlz, ha- 
vetur fic. LK. LK+KC:: 3&*LDq in 5 LL. So- 
{iditas quzſita. Ibid. prop. 34- 

Defideratur autem adhuc (qui hujus nego- 
c11 precipuus et cardo ) diameter tranſvyerſa 
ive axis IK: quem fic invenies, 

Puta factum efſe quod poſtulatur : Et de- 
(cribaturelliplis; & reliqua; ficut in ſche- 
mate. Et fiat CK. CB::CB. <3I=CR, quod elt 

v 
ſcmilatus rectum per 13 1 1 conic, Apol. Tte- 
1 . + 
ro flat CK. G9d..CK+ CL, Tk 7 
Ducatur in II., hoc eſt CE-CL. (quod idem 
eſt ac {i ducatur CBq in CKq-CLyq per 11 c18) 
fieque— EE Eg per 13 11 


conic. Apol. Ergo Vace = 


q-L.Eq rY 
ax1; hocelt = =CK. Quod 


CK, fſemt- 


1- 


1d 


Denuo Limata. - 
Quod theo- 


rema verbias e- 
nuntiatur fic. 
$i quadratum 
Semi-diametr1 
med11 doli1 du- 
catur 1N qua- 
dratum dimi1- 
diatz longitu- 
dinis : & fa- 
Qus drividatur 
per different1- 
am - quadrato- 
rum a ſemid1a- 


metris medu & baſis: quot latus'quadratum- 


erit ſemiax1is ſph#roideos. 

Geometrice he Ducatur EO parallela ax1i.Et 
ſemidiametro CP=CB fat arcusſecans ipſam 
EO in P.continuetur CP donec concurrat cum 
baſe LE producta in F. EritCF zqualis ſemi- 


ax1 quzſito. Aliter.Quia CP=CB: & COZLE: 


erit (vu: CBq-LEq) OP. CB::CL. CF=CK. 
Conſeffarium. Atque hinc patet meridianos 
in Analemmarte efle veras Elliples. Verbi gra- 


tla, Cogitetur quadrans Analemmatis CIFQ. 


in quo deſcriprta fit Ellipſts IEB. Dico eandem 
eſſe Mer1dianum. Nam cum CQ fit quadrans 
AquinoQtialis, & FL quadrans parallel:: fitq; 
meridianorum proprium ſecare Aquinoctia- 
lem, & omnes circulos 1pli paral:elos, in ſeg- 
menta {1milia, per 10, 1 2 Theod. de {phzra. 
$1 1gitur conſtiterit efſe CQ. CB::LF. LE : 
Elltpſis IEB ſecans ipſos erit 'meridianus. Ar 
F 4 vero 


nt. 
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vero CF=CQ: & CP=CB: & OC=LE: Eft. 
que CF. CP::LE. OC. Ergo. 
Probl .XXIV.Datis trianguli reQangulli hy. 
tenuſa BC,& CM media proportionali inter 
Lafon & cathetum ; invenire trzangulum. 
Pura faftum efle quod poſtulatur : fitq; tri- 
angulum reftangulum BAC. Quoniam baſis 
eſt BA, Cathetus erit /q:BCq-BAg: & reftan- 
lum ſub ipſis /q: Bog ag Bagg: CcuJus 
|_ quadratum eſt 4/qq: BCqxBAq-BAqq: me- 
dia proportionalis inter baſem & Cathetum, 
Item quoniam Cathetus eſt CA, Baſis erit 
/q: BCq-CAq. Et reftangulum ſub ipfis, /q: 
BCqxCAq-CAqq: cujus latus quadratum elt 
vqq: BCqxCAq-CAqgq : media proportionalis 
inter baſem & Cathetum. 


Quare BCqzBAq-BAqq=zCMqgq. Et 
BCqxCAq-CAqq—=CMqg. 


Quod Theorema enuntiatur verbas fic. $1 
dimidiato hypotenuſzt quadrato, latus quadra- 
tum exceſſus quadrantis quadrato-quadrat! 
js «Ae quadrato-quadratum medi! 

roportionalis 1n- 

_ Daſom & Ca- "— 

thetum, addatur ; 
aggregatum erit 
balts quadratum : 
fin = 2 aur 
quum erit quadra- 
tum Cathett. 

Geometric lic. 
Dimetro BC, & 


Denus Limata. Tos 
centro E medio, deſcribatur ſemicirculus : 
Tum fat BC. CM :: CM. CD==AF perpendic. 
intra ſemicirculum.Eſt igitur BEXAF=CMgq: 
compleatur triangulum BAC. Nam4 BCq 
(AEq)-AFqzEFq. 

Quare ! BC ® (EF) /q2BCq-AFq: =I% 
Ducantur omnia in BC: fietque 

3BCqFy/ q: !BCqq-(BCqxAFq) CMqq : = 

= Ge F=BAq. 

__ LBGCxCF=CAq. | 

Probl. XXV. Datis trianguli retanguli ba- 
ſe BA, & AM med14 proportionaliinter hypo- 
cenuſam & Cathetum, invenire triangulum. 

Puta factum eſſe quod poſtulatur : fitque 
triangulum reftangulum BAC. Quoniam Ca- 
thetus eſt CA,hypotenuſa erit 4/q: BAqtCaqg: 
Ft media inter ipſas proportionalis 4/qq : 
CAqqfrBAquCAg. 

Item quoniam hypotenuſa eſt BC, cathetus 
erit /q: BCq-BAq : Et media inter plas pro- 
portionalis 4/qq; BAquBCq, 

Quare CAqqtBAqrCAqzAMqq. Et 

BCqq-BAquBCq=AMqy. Ergd per 9c 16. 
vVq: ; BAqqFAMaqq: +3BAq= Boe 

Quod Theorema verbis enuntiatur fie. Si 
later1 quadrato ſummez ex quadrante quadrato 
-quadrati baſis, & quadrato-quadrati mediz 
proportionalis inter hypotenuſam & Cathe- 
tum, dimidiatum baſis quadratum auferarur, 
reliquum erit Cathett quadratum: fin adda- 


tur, aggregatum erit quadratum hypotenuſz. 
F y G- 
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Geometrice lic. 
Fiat BA.AM::AM. 
AD perpendic. ell 
1gitur BA x AD= 
MAq.Ex med1o ba- 

{1s puncto Ead per- "F 
oendicularem AD, 
ducatur ED=EF. 

Er diametro B F 
delcribatur fem1- 
circulus fecans 
AD 1n C. 'Tum du- 

a BC compleatur | 
triangulum BAC. Nam & BAqfADq=zEFq. 
Qyare 4/q: 4 BAq+*ADq: 7; BA=3 3p. 
Ducantur omnia in BA : fietque 

4q: ;BAqqt (BAqzADq) AMaq : 7.4 BAq= 
— 5 BAxAF=CAq. 

"© 2 BAxBF==BCq. 

Conſettarium. Atque ex his duabus propor- 
tzontbus patet Zquationum, in quibus {= 
trez ſpecies zqualiter in line feaks aſcen- 
dentes, quarum ſuprema fit quadrato-quadra- 
tica, effeftio Geometrica. 

Probl. XXVI. De angulorum five periphe- 
r1arum biſeCtione, ileftipes, aquieB; 
one, ſeptiſeione, panca etiam, ad Analyrices 
preſtantiam,uſumque admrrandum, oftenden- 
dum, apponam. Geometricam quidem praxim 
adhuc. inventam non habent : t 


| | icut nec Meſo- 
labium 1nventum eſt. At vero in Sethtone 15 


Cap. XVII, Aquationes quaſdam Cubicas 
prz- 


Denuo Limata. Io7 
prelibav1; .quaetiam ſolertia, alias innume- 
ras Analytices {tudioſus poterit comminiſci, 
quarum fortafſſe ope meſolabium haCtenus te- 
nebris obvoluta,in lucem tandem proferatur. 
Diſtinguantur in peripheria ſeptem #qua- 
les partes ab O fine diametr1 literis ABCD 
EF G: ducantur ſubtenſz, ficut fit in ſche- 
mate. Sumantur MX=MB. ducantur etiam 
AX & XB; & diameter NRA; & ad OE per- 
endicularis CT; & ad OG perpendicularis 
K. Quomiam per 17 Cap. XVIII, Theor. x, 
AB=AX : erunt triangula BMX, ORA, OAX, 


fimilia ; ideoque F=f= OX. Sunt etiam tri- 
angula OAB, ARM, f{milia, Ert per 


- at — 
C41 — —_——— ———— 
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47 e 1, MA=yq —_ — OAq. 

His fic przmaſſis, erit RA. MA, hoc ef}, 
Rad. 4/q: 4 Rad gq —OAq: : OA. OB. Ergo 
4 QAq0Agg OBq: quz eſt anguli 
duplicatio. 

Et 4RadqxOAq--OAqq= RadqxORg : quz 
eſt angult brteQio. 

Deinde quia OS=OA.& SA=OX. & NS= 


MX==MB.Enat per met 18. my 16. En =$C: 


hoc eſt 2Rad= pm Og 


2Rad = 7 -A0e—a Et fi addatur OA, fiet 


;RadquOA- -OAc oc: quz eſt angul: triplic. 
_— 


Et 3RadqxOA-OAc=RadquOC: quz eſt an- 


gult triſeCho. 
Ite,quia awe” = Et MO.MB::OC.OT: 


hoc eſt 2Rad. ni : adguO. - OA—Oac 


+ 
6RadqqzOA-- RadgOAc "AE. . 'E cvjus ds- 


q | 
plo ft totlatur OA: reſtabit 
FRadqquOA--5RadqzxOActOAqge 


Rag in TD + diviſa per OA, vel 


= OE: quz 


Rq 
eſt angul: axiareatio. Et OAqc--5RadquOAc 
+5Radq _ RadqquOE: que eſt angul 
quinquiſe 


Co. 
At- 


Denuo Lint. $09 
Atque hac forma pxagredi licet ad Septi- 


ſeFionem inyeniendam, Newpe.”7 RecxOA-14 
RqqzOAct7R ES 

am MO. MB::QF. OK. Er2OK-OC=0G. 
Operationem ſtudioſis relinquo. 

Verim quia Radius ponitur r, quz in MuB 
tiphcatione & Diviſtone,nihil mucat : idcircd 
in hiſce omnibus Aquationibus, Radius cum 
omntbus ſuts poteftatibus, omitrz porerit. 

Sed quo artificio fttm{ſmod! operoſz Aqua- 
tiones (im quibus non ſunt tantum tres ſpe- 
cies Xqualiter 1n ordine ſcalz aſcendentes) 
ſolvantur, quanquam non eſt hujas inſttut1 
docere: tamen quod in hoc negotto In u- 
ſum nob:hffim: do&rffimique Domini Gerard! 
Aungier, Domint Aungter & Baronis de 
Longford, ante plurrmos annos, commen- 
tus ſum; in gratiam ftudioforuom Mathe- 


matices, qua poſſum brevntare, in Jucem 
proferre non prgebrr. 


SOL DEO GLORIA 


S344 S$AS$SSSS$.4:4, 
TT EADOEST | 


AEQUATIONUM AFFECTARUM 
R ESOLUTIONE In NUMERIS. 


s. \ Onltruende Aquationis affez mo- 
q dus. Sumatyr, ut lubet, pro B, 3: 
pro Cq, 16: proDe, 125 : pro Fqg, 
1296;.&c. Nec retert utrum numer} ſumpt 
{int vere figurati necne. Sitque ex his Coefhci- 
entibus  conitruenda. Aquatio Quadrato-cu- 
bica, Ea pro modoTabulz Analyticz polterio- 
Tis 1N —_ Quadrato-cubico, conflata, elto 


Lqc-5BLqqtioCqLc--1oDcLq+;FqqL=Gac. 
Quz in numeris,{{atuendo L( radicem) 47,erit 
I qc-15qqt 169c-1 og? 64801=170304782 


vel omilla unciarum diltinftione,pro 154qq, dic 
BLqq, pro x6oc, dic CqLcc ; Tag I25 09, dic 
DcLq ; & pro 64801, dic FqqL.. Nam 11 L ſit 
47; erit Lq=2209:& Lc=103823: & Lqq 
—4879681: & Lqc=229345007. 
ConſtruQtionis hujus Pradtica. 

Bl.qq || 229345907] Lqc 
15x4879681]| -73195215 

CqLc . || 156149792 
160x103823j} T16611680 

De Lq 172701472 
| 1250x2209 || —2761250 


' FqqL |] 170000222 
6480 x47 + 20456c 
| 1702047821 Gqc 

2. Pro 


De Acquationum Aﬀettarum, &c. 111 


2, Proponatur Aquatio quecunque, puta 
modd 1nventam. 
19c-15qq? 160c-1250qt6480l=1153 04782: 
Vel, numeris in tymbola mutants, 
Omg OT FqqL=Gaqc: 

Et fi plures efſent afte&ionum Species, conſe- 
quenter effterri poterunt per Hcc,Kqqc, Mqec, 
Necc, & fic ulterins. 

3. Radicis L ex his 1nveſtigandz duz erunt 
partes, nempe A latus primum, &E latus fe- 
cundum, five ſubſequens quodlibet. Quare L= 
A+E: & omnes poteſtates ex L, zqualiter cpn- 
limil:1bus poteſtatibus ex ATE: v. g. Lq=Aqt 
2AE+Eq: & Le=Act3AqEt3AEgqtEc. &c. 

a1 1gitur numeroſam hanc. poteſtatum 
afteftarum reſolutionem cupit addiſcere, cum 
in purarum poteſtatum Geneſt & Anal yſi,bene 
verſatum efle oporter. 

4. In Aquatione propolita, poteſtas refol- 
venda 170304782, live Gqc, eſt Quadrato-cu- 
bica, cujus etiam generis ſunt fingulz atteQo- 
num Species. Nam FHeterogenea mtrer ſe nec 
addi poſſunt, nec ſubtrahi. | 

5. Quare 1n _— affeftionibus duo ſunt 
conlideranda,Gradus afte&tionis & Coethciens: 
utin 15q4q, aftefionis gradus eſt Quadrato- 
quadraticus, & coefhciens 15, laterahs: In 
160 c, aftettonits Gradus eſt cubicus, & Co- 
efhciens x60, Quadraticus : In 12509, afte- 


fionis Gradus eſt Quadraticus, & coefhciens | 
125 0,cubicus : deniq; in 648al,affefEtionis gra- 


dus elt lateral1s, & coefficiens 6480, Quadrato- 
quadraticus : ficut ex utraque Aquatioms de- 
{1gna- 
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| ignatione comparata clariſſime liquebit. At. 
que hinc duo oriuntur ConſeQaria pro/ late 
rum {ingulartum extractione. 

6. Primum ConleQarium elt,S1 coethcientis 
pro ſua ſpeete, radix, duQa in affettionis gra. 
dum, multiplicet ipſum coefhicientem: f: 
erit £juidem generis cum poteſtate reſolven- 
da: Ut in przcedente A.quatione, {11atus ry 
Quadrato-quadratice multiplicati, ducatur in 
Is;&livq 160 cubatum,ducatur in Quadra 
tum 160; &fty/c 1250 quadratum,ducatur in 
cubum 1250; denies vqq 6480 ducatur 
in Quadrato-quadratum 6480; ex fingulis 
hiſce eoliplicationibus emerget numerus 
Quadrato-cubicus. Argue hac multiplicatio A- 
nalytica,modus eff reducenat: corffuientem guem- 
ende, in lateriys 
prim1 f1ngularis extrattione uſitatifimus. 

7. Unde etitam clariflime liquet, quod fi nu- 
merus Cx coefficientibus hoc modo reduQtis, 
atque comparatis, emergens, minar fit pote- 
ſtate reſolvenda, latus ipſras etiam minus eſt 
latere poteſtatis reſolvendz; $1 verd major, elt 
majus ; & fi zqualis, #quale, In hac 1gitur 
Agquatione, 19c-159q t 16oc-1250qt 6480 | 
=190304782; vel 170304782t 15qq-160ct 
12509-6480 l= 1qc; {i tum coefficiens:hteral:s 
15, tum 4/qr60, tum 4/C 1250, tum 4/qq 
6480,Quadrato-cubentur ; prodibunt quatuor 
afteionum ſpecies homogenez,nempe 7593., 
3238.., 1450.., 0581.., Quod quidem per 
Logarithmos facillime fit, fati{que pro pro- 
la accurate. Operations ratio, ex fine hu- 

Fs 


libet ad _—_ poteflatts reſo 
n 


At. 


ate 


Aﬀetterum Reſolutione. 113 
jus Traftarus ( ubi de Logarithmorum nou- 
ti pauca traduntur) petenda, ſic eſt. (Vide 
Se(t. 27, una cum pag. 149, &c.) 


Logarthmi. Numeri Catfficientes. | 
1)2)3)4) ſunt dimenſiones m Cocfhiciente | 
1) 5x1, 17609 1599 
5,88045 T7593. 
2)2, 204-12 160 C 
FxI, 10206. 12/65 
_$251930 . -3238., 
3)3, 99691 1250 
5x1, 032.30. 10[8. os 
5, 16150 + 1459.. 
4)3» $1157 64801 | 
5x0, 95289. ${97 þ 
4, 76445 -of8r.. | 


In Aquatione 1gitur propofita, ſpeciebus 
pro ſignorutm ratione in unam ſummam aggre- 
gatis, Crit 1170304700 T 7593 00-323800t 
145 000—05 81 00==1qc=1 70827100. 1 
etiam in aliis #quationibus fimiliter | 
poterit. 

8. Secundum el, S1 poteſtas refolvenda per 
Cocfhicientem dividatur,quotus ad ipſum affe- 
Qionis gradum referretur : hoc eſt, quotus c- 
rit latus, fi afteQio fit ſub latere; vel quadra- 
tum fi ſub quadrato ; & {ic de reliquis gradi- 
bus : Ut in priore Aquatione, fi 170304782 

1Vi- 
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drvidatur per 15, quotus erit Quadrato-qua. 
draticus ; ft per 160, quotus erit cubicus; { 
per 1250,quotus erit Quadraticus ; {1 denique 
per 6480, quotus erit Jateralis. Quare non 
Jemper 1pſe quotus, ſed plus plerumque ra- 
dix, pro afteftionis grady, erit latus {ingulare 
eliciendum. | 

9. In ſecundz etiam radicis inveſtigatione 
hoc tener1 debet ; quod pro numero figuram 
1n quoto cenſendus fere erit ejus gradus : ut 
{1 quotus unica conſtet figura, ſit latus ; $1 du. 
abus, Quadratum ; fi tribus, cubus, &c.- Et fi 
rm ſuperet 5, vel 50, vel 5oc, &c.-ad gr 

um fortaſſe ſequentem, in grandioribus pre: 
ſertim affetionibus, poterit extendi. Arque 
be ſunt diviſions A leges. 

10. Nec n 1ſtiuſmodi Multiplicatione atque 
Drvi/uone, totam poteltatem reſolvendam,cum 
toto Cotfficiente, percurrere opus erit ; ſed 
ſolummodo ad punctum congruens proximum. 

11, Nam 1n reſolutione aftearum Aqua- 
tionum punGationes amnes graduum heri de- 
bent, 1n poteſtate reſolvenda, ficut 1n puris: 
Suprem1 quidem gradus {upra: reliquorum 
verd infra. Coefficientes etiam, pro ſua quil- 
que ſpecie, punRandi ſunt. Prioris exempli 
punctationes lic erunt, ; 
bqe-I15qqF 160c-125 0qFo6480l=170304782 


12. De- 


qua. 
$; d 
1que 
Non 
* Ia 
lare 
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12. Debet autem regulariter (preſertim ft 
Cocfliciens ſit negativus) numerus punQorum 
in {ingulis efſe zqualis.: Quare 1 poteſtas re- 
ſolvenda puncta plura, five pauctora habeat 
ſupra ſe, quam Coefhciens; tot deficienti pre- 
ponantur circuli, ut punCtz utrobique pollint 
efle zqualia. Et in fingulis lateribus eruendis 
puntum cotfhictentis lateri1lli proprium, ad 
parile poteſtatis reſolvendz punttum ſupe- 
rius, accommodandum eſt : quod quidem fer, 
ſi vmratis locus 1n coefhciente, ad puncta po- 
teltatis 1nferiora gradui ſuo convenitenta;.or- 
dine dimoveantur, | 

13, $1 Cotefhciens aliquis fit fraftto, five 
latus ſurdum ; _reducatur ad integros cum 
partibus decimalibus. 

14. Et {1 opus fit radicis eductionem 1n par- 
tibus decimeliba perſequi : poſt lineam ſepa- 
ratricem circulos quot yiſum erit adſcribes, 
eoſque ſupra & ſubtus, punChis confimiliter 
infignire perges. 

IF. Tabul oltendens tum Dſores, tum 
Gnomones, pro laterum ſ{ingularium in Aqua- 
tionibus  Fetis inveſtigatione;- colleta & 
continuanda ex tabella ; ore: polteriore. 
Er nota, quod Coethcientis cujuſque ſpecies 
omnes ſunt afhrmate, f1 1pſa fit affirmara; 
negatz vero, {1 negata. 


cn wwe wgF ww 
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iPro Primo] Pro Lateribus fngularibus ſequentibus, 


ad complendum Gnomonem. 
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16. Drorſores ubique ſumuncur ex 14s, que 
in data habenrur menſura, juſto ordine diſpo- 
firts,atque aggregatis,habita ſignorh ratione. 

17. Si Aquationis alicujus ſuprema pote- 
ſas fit negativa, Aquatio 1lla elt ambigua. 

18. Latus fingulare primum <licitur ex 
his Regulis, deſumpris ex duobus conſearus 
ig Sect. 6. & 8. 

Prima. Si Cocfhiciens ita Jonge in polte- 
riora decedit, ut vix ad pramum poteſtatis re- 
ſolvendz punctum pertingat ; nec { Analytice 
etzam reductus) enormem 1n 1llo mutationem 
faciat: 1n extractione lateris ſingularis pri- 
mi, neglig1 omnind poterit. 

Secunda. $1 Coethciens in anteriora pro- 
rumpit, ſitque affirmativus: devolvendus eſt 
in punQa conſequentia, donec' locus divifioni 
fiat. Per quam diviſionem quotus inventus 
ad gradum affefionis referretur. Quod etiam 
in extratione minoris radicis Aquationis 
ambiguz 1intellig1 deber. 

Tertia. $1 vero negativus fit, & pluribugs 
conſter pun&tis,quam poteſtas reſolvenda; ſu 
pleantur loci dehicientes circulis przfixis : & 
pro latere primo fingulari, ſumatur ipſa co- 
efficientis, pro ſuo genere, radix. 

Qzarta. Siutrobique punQa int zqualia, & 
numer1 1n primo tum coefficientis, tum pote= 
llatis reſolvendz, punto, non multum diſcre- 
pent : Coefficiens per radicem ſuam,pro ſpecie 
qua punQatur, ſi, congruente punto extra- 

m, ad poteſtatis ſpectem (per Analyticam 
mulnplicationem) reduQtus, poteſtatz _ 

vendz 
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vendz addatur, {i fit negativus ; vel auferatu; 
{ aftirmativus. Nam ft fit ActCqA=De, eri 
Ac=DcxCqA. Ar {1 Aquationis ambiguz 
rus majus quzratur, Poteſtas refolvenda ec 
efficiente reduCtoaufteratur. Nam fi fit CqA-4c 
—=Dc, erit Ac=CqA-Dc. tumſumme vel diff. 
rentiz radix,eritlatus primy eliciendii. Etng. 
ta, quod Aquationis —— majus, all. 
quando per diviſionem; al1quando per extr; 
chonem radicis e coethciente ; ſed plerumque 
per reductionem coethcientis inveſtigatur, 
19. Atque his przceptts folerter perpenlis 
Illud demum verum Jlatus fingulare primun 
erit, quod primo omnum talem exhibet d- 
a———— qui una cum coefhcientibus,' ficut 
Aquationis conditio poltulat, juxta tabelilan 
precedentem, multiplicatis ; omnibufque 
unam ſummam {(diligente ub1que tum {ſigns 
rum,;tum ſedium,reſpeCtu habito) aggregatis; 
numerum profert poteſtate re{olvenda, unde 
ſubtrahendus eſt, non majorem. Notandun 
autem eſt, quod numerus negativus quantul- 
cunque, minor eſt omn1 tum afftirmati vo, tun 
riegativo minore : ut-4 minor eſt quam 1,6 
quam -1. Item quod ſubducto mutat {gnum 
numer1 ſubducend1:utex 4 tolle 6,reſtat 44, 
hoc eſt-2, Et ex-4 tolle-6,reſtat-4+6, hoc elt 2 
Denigq; ex 4 tolle-6,reſtat 4+6,hoc eſt ro. Quart 
in lateris prim1 OG extrachone,tental- 
dum aliquotites eſt, donec latus ver 1nvenerl; 
quod per proxime majus,certillime agnolces. 
20. ln conſtitutione diviſorts pro ſecund 
latere inveſtigando ; Cocthcientis ductz 1 
gras 
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grad quemlibet,ſedes ordinari debet ſecunda 


propril Egus punQationem; hoc eſt,Coefhc1- 
entis ſublatere ſedes diſtabit verſus ſiniſtram, 
a punCto five ſede ipſius Coethcientis,uno loco: 
Cocfhcientis ſub quadrato ſedes, duobus locis: 
ſub cubo,tri1bus: &c. Et ob vitandam confulio- 
nem, utile erit in reſiduo poteſtatis refolven- 
dz,punctationes 1llas,quz preſentiradict eru- 
endzx inſerviunt, ſolas diſtinguere. 

21. Tum latus ſingulare ſecundum elicietur 
fic: Diviſores cujuſq; generis, ex tabula prace- 
dente inventi, & juſto ordine diſpoſiti, in u- 
nam ſummam aggregentur; & per totalem ill 
diviſorem, rel1qui poteſtatis reſolvendz d1v1- 
datur. Nam quotus juxta diviſionis Analytice 
leges (111d aftis ex1gat) perpenſus, dabit latus 
ſingulare ſecundb Ficieus, Czterim in hac 
inveſtigatione multories, preſertim {1 magn1- 
tudinum dividentium negativari aggregati, 
aggregato aftirmativarum pene xquetur (aded 
ut Diviſor Reliquo poteſtatis refolvendz mi- 
nor admodum fit) maxima ineſt Jubricitas : 
quam tamen Analyſita ſagax facile effugiet. 

22. Hxc igitur Regula eſto perpetua. Illud 
demam ver latus fingulare ſecundi eſt, quod 
primo omn1um talem exhibet Gnomonem,con- 
[tantem ex complementis cujuſque gener1s, & 
Coefhcientibus, ſicut Aquationis conditio po- 
ſtulat,juxta tabulam przcedentem, multiphica- 
tis; omnibuſq;in nnam ſummi,diligente ubagz 
ta [1ignori, th ſedi, habita ratione,aggregatis; 
qu1 G7omn non major fit poteſtare Etedds 


unde ſubtrahendus eſt.Quare tentandb alzquo- 
| ues 
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ties eſt, donec latus veriinveneris: quod etij 
per proxime majus, certiflime agngſces. 

23- Latera omnia ſingularia polt ſecundum, 
perDiviſionemlamplice facillime acquiruntur, 

24. Si affeQiones ſint compolitz ex affirma. 
vis, & negativ1s: antecedentia precepta mix- 
tim ſunt cum ſolertia & judicio uſurpanda. Et 
in lateribus z{timandis przponderabit ſemper 
affeQio major, minort. Veram totum hoc ne. 
queue Analytucum, quod verbis <narrare 

fficill:mum foret, frequens exercitatio, tum 

in regroy tum in Analyfi poteſtatum cyjuſque 
generis, facile ſatis reddet, atque familiare. 

2.5. Sed quia ſuperius aliquoties dium eff, 
tentatu opus efſe; quod quidem 1n affeQions. 
bus multiplicibus, & ub1 gradus ſunt elatio- 
res, valde laboriofum erit: apponam hac, coro- 


nidis loco, duos modos <1 mod1 tentameat! 
1 


levand1: unum per Depreſhionem, ex Cap. XVI 
SeQ. 7. Clavis : alterum per Canonem Lopga- 
rithmorum 10000. In utroque autem {i Aqua- 
tio fuerit ambigua, ſigna ejus omnya ernat mu 
tanda. Notandum etiam hicelt, quod numerus 
panes quantuſcunque, minor eſt omni tum 
rmativo, tum negativo miInore. 
26. Inventuo laterum ſingularium per De- 
prefſionem. $1 latus primum quzratur: In fin- 
ulis Xquationis datz ſpeciebusabſcindantur 
Fines ſeparatrice omnia punda polt primum, 
Deinde applicentur omnes ſpecies ad latus; 
.hoc eſt, deprimantur uno gradu. 


Exem.l. 199-72.c+238600l=87258 15.Hac 
Deprimendo fiet 1ct238 6-729=L)872p- 
Eſto A 4. Erit 4.)87215(2138[1, juſtus. Et 
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Et + 64 * 238Þ6—1 Lg{25560 Jepmincr juſto. 
Eto Ag.Eriy)B92)5{ 1945, juitus. 
ur EE +125 ® 23$6—1800=t83C; major 
uſto. Latus 1gitar verum A==5-1, hocelk, 4. 
"I 8 A | | 
ix Exempl. 11. De Aquatione ambigua. #c- 
uy 1571-45744 Hxc deprimendo fiet 19- 
32[S=L)-45|7: FR 
re © Elto A 4. Erit 4)—45t7(—1 I 4, Juſtus. 
wm (Eft 16—32]5=—16|5, minor Julto. 
je & Elto A's. Erit 5)=45|(—9[ 1, juitus, 
Fl EeT 25 —32|5==—+{5, major juſto. 
nj. © {tvs 1gitur verum A=5—1, hoc eft, 
is © - St Jatus ſecundum quzratur : In, fingulis 
ſpectebus abſcindantur'omnia punRta poſt ſe- 
at; © <ndum. Deinde applicentur omnes ſpecies ad 
VI, HP hoc eſt, deprimanrur duobus gra- 
tbus. Ut in Exeniglot 4p 
w- | 194—-72ct2 3 8600]I=87z.58 t5.Hzc Depri- 
nu- F mendo fiet. 1qtL)238600-721==Q) 87258 15. 
rus F  Elto Ag: erit 2209)872581 5(3949-Jultus. 
um F Et 2209*5 077-33 $4==3903. minor jullo. 
EltoA48 : exit 23048725815 (3797. Jultus. 
Ye- | Et 2304 + 4971-345 6=3819:; major Julto. 
atus 4gitur verumeſt 48—1, hoc elt, 47. 
27. Inventio lateris {ingulars;fecundt per 
Lozarithmos. 
ex Logarithmi cujulque deſumirur ex 
tibella in-inttio C/av. pro diltantia prime ſux: 
gurzx, ante vel poſt -locum unutatum, cujus 
adex eſt o, Fxdem 1gitur hgure, do or- 
5 1nC 
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.dine diſpolitz, eundem habent Logarithmun 
Indices vero diverli effe poſſunt. Ut numb; 
- 436, Log: elt 2,63 94865: at numeri 43606, 
4:6 394865,,& numer1 4| 36,Log: eſt 0,63 9486; 
Deniquenumeri o| 004.36, Log: eſt 3,63 9486; 

Summa duorum Logarithmorum,Logarit 
mus elt faQti A rilaritns : differentia auter 
Logarithmus eſt quotz. Ut quia 4[36x9==3gþy 
hujus Logar. r, 593475290 = 0, 6394865 
0,9542425.Etquia 9)3 9} 24(4| 36: hujus Log 
O, 6394865=1,5937290—0,95 42426. 

Logarithmus lateris, - duCtus 1n numeru 
dimenſionum cujuſque pgteſtatis, eſt ejuſd 
poteſtatis Logarithmus: Ut quia numer1 43 
Log: eſt 2,6394865: Erit 2,6394865x2=Luf 
Q: 436. Et 2, 6394865x3z==Log: C: 436: L 
2, 6394863x4—=Log: QQ: 436,; &c. . 

Logarithmus poteſtatis cujuſque diviſuspe 
numerum dimenſionum ſuarum, exhabet Li 
garithmum radicis ſux. 

Si in Serie Geometrice. continue proportic 
naluum Logarithmus prin termini: tollaul 
e Logarithmo ſecundi, reliquus erit Logaritt 
mus rationis: Qui, fi innumerum terminorut 
minus uno(qui numerus eſt rationum)ducatu! 
deindeque Logarithmo primi termyn1 auge 
tur ; Logarithmug erit termini ultimi. - | 

28. Atque hc de Logarithmorum notil 
ſatis ſunto : quibus intelleCtis,' reliquam of 
rationem, exempla ſequentia' diligenter ky 
{peta, facilem reddent : In qua etiam omnw 
punQationes, poſt duas primas, linea ſepa 
rrice abſcindendz ſunr. E- 
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num Exempl "i 199-72c+2 38600l=8372581 5. 
bnYaſtus. Sunto duo prima latera fargularia. 


96 47. 1, 672.0918 | —72 | - |F238600] 
op” 5, 01629]. 185733 © $2 37707 
YE0Q: 6, 68839] $,01629 . 1,67210 
rit 6,373602 ,04977 
net +4 880... —7475.. TII213... 


A: + 4880... T I1213...-7475-. = + 8618 :.» 


_Fuinor juſto. 


.. 1,68124{\1 1,85733 $,37767 
. $504372]  $94372 1,68124 
Q2.4,72496 | 6,90105: 7,05891 
4h T5308.. —7963.. Tal45s.... . 
Loſt 5 308+1 1455-7963=48800... major juſto. 
5: BPadix 1gitur vera crit 481, hoc eſt, 47. 
Exempl. II. 1c—3255l=—45744 Juſtus 
1s peWunto duo prima latera ſingularia. 
ti | —3257] 
w_ 8.1,68124|1 3,51282 
_ EET 
rich} 12106 © 5,19406 | 
"ru -1563'/ mon major.) 
at} f1106—1563===457, minor juſto, ({altem 
uge! 9. 1,69019|6 3,51282 
u.g,o7059] 169020 
pt +1176 $,203OY 
—_—.. 
M+1196—1596==—420; major julto. 
Madix igitur vera erit 49—1, hoc eſt, 48. 
G 2 Latus 
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| Latus ſecundum inveltigari poterit perl, 
garithmos, etiam Depreſlione przcedente. | 


1n Exemplo V. 199- 1246 looqz=0897 216156 

Hzc quadratice deprella fiet 19—1246=( 

8972 6. . 
Supponantur duo prima latera ſingularia, 


8972161 
34. 1,53148 [3,95337 
Q. 3, 06296 3,062.96 
+1156 (0,89041:valor 7176 Juſtus, 
+ 1156—1246=-90: minor Juſto. 
26. T, 55630 395337 
Q. 3, 11260 [3,11200 | 
+1296 0,84077: valor 6[93 Juſtus. 
+1296—1246=t50: major juſto. 
Radix 1g1tur vera cadit inter 34 & 36. 


Atque hoc modo inXXVIIISeionibus,ſin 
Przceptis (qui numerus eſt canway} dodtri 
nam de Xquationum affe&arum reſolurione 
1m nameris, adjuvante Deo omnium bonorun 
Datore, expediv1: Ejus 1gitur fit omnis laus 
honor, & gloria in ſempiternum.- Amen. 
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rl 
S | F 
615 Exemple quedem AEquationum Reſo- 
0 lutarum in Numeris. 

. BT Quationum Quadraticarum, omnium- 
=—_ ue in quibus' ſunt tres ſpecies in or- 
ne ſealz zqualiter adſcendentes, Analyfi ſu- 

rſedeho : quia in cap. XVI. SeQt. 9. Clavrs, 
odus facilior traditus eſt, quam pes genera- 
m hanc methodum przſtari poterit: Et ad 
xempla Aquationum aliter affetarum pro-, 
liar. Denique 3n fine, Notas ad Exempla, 
bjungam ; 11 quitus operacionis ratio, in 
erum fingularzum inveltigatione, ex pre- 
tis ſuperids traditis, ER 
[nitium faciam a Refolutione numeroſz 
Juationis primd conſtitutz, Nempe 
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* « elt, Lqc-BLqqtCqLc-DcLqtFqqL=Gqc 
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Exemplum I. 
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Exemplum TT. 
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Exemplum IV. . 
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Exemplum V. | 
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Exemplum VIT. 
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Exemplum VII. TriſeRionis, 
3200l-Ic=465 T7 WT eſt ambigus, 
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Exemplum IX, TrifeQionis. 
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| Exemplum X. - | 
53q—1c=13254 Aquatio eſt ambigua, 
 Ble-Le=bc 


(47 Radix major. 
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Exemplum Xl. 
's FROSTETT 3 254; 
(2005 Radix minor. 


WW... 


106 


000 


138 De /Aquationins 
Exemplum XII. TriſeRionis. 
C00341—1c=1023768 
CqLeLc=Dc. T: 
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Ecemplum XI1V- : 
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_- Exemplum XV. TrifeQzons. 
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 Exemplum XVI. QuinquiſeQionis. 
19e-5etgl=1|147152872.70209% 
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Note in Exempla precedentis. 


I Exemplis Seftionum 26 & 28, Numerum 
Juſtum voco eum, qui oritur ex applicati- 
one potelſtatis Reſolvendz ad gradum lateris 
ſuppoſiti, per quem tata elt Depreſho, .Hzc e- 
nim menſura eſt, cu1 reliquz ſpecies omnes le- 
gitims aggregatz, deberent eſſe zquales. Ut 
in Exemplo 1? Seionis 26, 1c*238[6...7[2q 
—=L)872|x. Si pro latere primo ſupponantur 
3: Oporte efle C: 5: t238|6—7þaQ; 5: = 
8525 diviſo pers: hoc eſt 125 +238 |6— 
(7]2x25)'180, nempe, 183]6 zqualem effec 
174|5 Juſto. Atmajor eſt: ideaque latus yerum 
minus eſt quam 5. Supponatur igitar-ateruin 
4; Et, periculum fac, an C: 4:t23 $16-712Q; 4: 
zquetur:872| 5 divifo per 44 29-1 © 
| a 
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--* Czterim ne in his Exemplis, ficut etiam; 
ſequentibus, 'tentamenca hzc caſu mere fy. 
tuito ſuſcipiantur; Monendum erir, 

Prims, Si lateraseruti homogenea poteſty 
excedat potcſtatem Reſolvendamy; vel, ſi may, 
nitudines augentes poteſtarem Reſolvendan, 
excedant cas quz 1mminuunt: Latus A verun 
minus .(ut plarimum) ertt latere eruto: 
Sin alter , majus. Ut in hac Aquatione, 
rct260000|=18093171 3. 

Secundd, Si Diviſores ſub eoden ſigno cun 
Reliquo poteltatis Reſolyende, excedant. eo, 

ul "= ub {1gno diverſo; Latus E verun 
jo plurimum) minvs erit quam Quotus : fin 
aliter, majus ; Ut in hac Aquatione, 1 568 
—ICz219 5:2: Idemetiam accidit in Xquz 


tionibus ambiguis, quando Reliquum poteſts 
tis Reſolvende eſt affirmativum : ut 1n hac 
Aquatione, 675681 — 1c= 214273- Harum 
trium ——_ ſolutio in prax1, pot No- 
tas oltendetur. 

Tertio, Si poſt hxc Monita, nihilomanus 
ſubfit' dubitatio,; tentamentum A 5 commo- 
dithme erit inchoandum : Atque inde per nu- 
meros impares continuanda inquiſiuo: five 
ea per Depreſſione fiat, ſive per Logarithmos. 

His przmonitis, reſtat ut Exempla ipf 


diſcutiamus. 

+ Ad Exempl. 1. /qer703 eſt 4+, per'Sett 
18, Reg. 1. Nam ut ex Sett. 7. apparet, per 
Cockiciemes Analytics reduQtag, non fit 1n 
primo 
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rimo puncto notabilis 1mmutatio. Quare 
wn A verum erit 4. 

Latus E verum minus eſt quam Quotus 9: 

ia Diviſores {ub ligno + (quod fignum. ct 1p- 
fue Reſidui)excedunt eos qui ſunt ſub figno—. 

Ad Exempl. Il. 42) 247 (6 —, per Secft. 
18, Reg. 2. Nam 42 Analytice reduCtus, per 
Seft.6 & 8, fit 252 : major quam 247. Eſt- 
que Latus A yerum minus quam 6; quia C: 
6—:; excedit 2476. 

Ad Exempl. III. 10) 247 (24t=Q : 5—: 
per Sect. 18, Reg. 2. At 10 Q: 5: = 250 
24="7| 6. Monat. 1. | 

Ad Exempl. IV. ycq413 eſt 3+, per Se&t. 


13, Reg. 3. Quare latus A verum eſt 3. 
Latus E verum minus eſt quam Quotus 


Gam, per Monat. 2. 

Ad Exempl. V. 4/qr2]4 eſt 3t, per Se. 
18, Reg. 3. Quare latus A verum eſt 3. 

Latus E verum minus eſt quam Quotus 9-, 
per Monit. 2. 

Ad Exempl. VI. Cotfhciens Jateralis 3/4 
Quadrato-quadratice multiplicatus, & auQtus 
6/2, fit 140, QQ: 3+: per Sect. 18, Reg. 4. 
Yare latus A verum elt 3. | | 

atus\E. verum minus, eſt quam Quotus 
9, per Monit. 2. 
Ad Exempl. VH, 4e77- eſt 4, per Sect. 18, 


Reg. 3- Quare latus A verum.elt 4. 


ad Exempl, VIIL. 4/932 81t 5[f 5, an 32, fir 
C | H 1 1G9104ivil 199 
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180|3 m1 46] 5, reſlat x34, C: 5; per Se&t. 18, 
Reg. 4. At 134 excedit 46|5. Quare latus 
verum minus eſt quam 5, per Monit. 1. 

Latus E verum minus eſt quam Quoty; 
Io, per Monit. 2. 

Ad Exempl. IX, XI, XIII. Solutio facillim; 
elt per Dividowem Juxta Sect. 18, Reg. 2. 

Ad Exempl. XR. C:5:eſt 125, mi x3, reſtat 
I12, C: g—: per Set. 18, Reg. 4. At 112 ex 
cedit 13. Quare Jlatus. A verum minus | 
quam F, per Monit. 1. 

Latus E verum minus eſt quam Quotus 12, 
per Monit. 2. 

Ad Exempl. XII: 4/q6 eſt 2+, in 6 fit 12,mi 
x, reſtat 11, CG: 2] per Set. 18, Reg. 4. At 


excedit I. Quare latus A verum pauld minus 
quam 2+, per Monit. I- 

Latus E verum minus elit quam Quotus 5, 
per Mont. 2. 

Ad Exempl. XIV. QQ: 7[2: eſt —2687.E 
4c238|6 eſt 6| 2, cujus QQ eſt + 1480. Tun 
—2687+ 1480=—1207: Hic additus ad 871, 
dat 2079,QQ: Gt : per SeCt.18,Reg.q. Et quit 
adjeftitius —2 687, major eſt quam ablatitus 
+ 1480, erit latus A verum minus quai 6 
per Monit. 1. | ' on 

Latus E verum minus eſt quam Quotus$ 

r Monat. 2. 

Ad Exempl. XY,XVI. Quia, in ntroque, &- 
quationis ambiguz Radix minor queritur, nec 
obſtant Cocthcientes etiam redulti Analyli, 


per Diviſionem ftes,- juxta Set. 18. Reg, 1. 
Prax 
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Praxis Exempli in Monito primo. 
Ict 2610000=180931913. 
18c|9 (4, latus A 
26] o Cq. 
vVq6 ell 5, in 26 fit 130, tollatur ex 180, re- 


ſtat 50, C: 3+: qui minor eſt quam 180. Quare 
latus A verum majus eſt quam 3. 


Praxis Exempli in Monito ſecundo. 
I5681-IC=2195 2 


( 28, Duo prima latera, 


568 |Cq 
Droiſor. 

SignumReſt -. At- 1[26 minor eſt quam 
+1] 568. Quare latus E verum majuseſt quam 
Quotus 4. 


+]30d 


H 2 Praxis 
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Praxis Exempli poſterioris in Monito ſecundo, 
67681-1c =2142 73 

ol27; | ( 4 7, Duo prima latera 


68 


T1 
Signum R eſt+.At Diviſor ex A lateris gra- 


dibus negativus, minor eſt Diviſore Coethci- 
ente afhrmativo; hoc eſt --4| 92 minor eſt 


quam +6768. Quare latus E verum majus 


erit quam Quotus 4, 
De Logarithmes. 

In Sechone XXVII. Logarithmorum do- 
Qrinam paucis tradid1: Sed ſatis luculenter 
prxſertim pro tribus prioribus Numerationis 
ſpeciebus, {cilicet Additione, SubduQtione, & 
Multiplicatione. | 

Operatio quidem tn Addendo & Subtrahen- 
do,ſi Indices fint aftirmatiyi, a communi inte- 

gr0- 


SY 0 Y” 7 


negativ1,ut ex his Exemplis apparet, 
Inventio SEEHTT394 Ft $15-1,17609 
fractionum 17.1,2304F- 32.1,5cylf 

Log. 1,88349 Log. 1,67094 


Additio. SubduQtio. 
Ad{r,88349 Ex[7,88349 
adde |7,67094. | tolleſ7,67094 _ 
Sui |7,55443 LINy $64 Reliennned 

Multiplicatio. 
Lateris ofo064 Lateris oſoc64. 
3x3,8c614- 2x3,80614. 


Cubus7,4 1842 Quadr.5,61228 
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grorum v14 nihil differt: parum etiam fi (inc 


Diviſionis Logarithmi Indicem habentis 
negativum, per 2, 3,4 5, &c. difficultas con- 
ſtatin inveltigatione Indicts Quott. Cui ret 


hec inſeryit Tabella. 


MW 
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(3-2]7 

Diviſores. 2)93'%t| 2 
F-011 

2-314 

T.2.} I 

3) 4-5.6 L 

a (7-38.93 
LS S400 
97.341; 

5 .S-$-4-L12 
JCI | 
40. 30. 20. 10.0 | 
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In hae Tabella Divifores ſunt a finiſtr2 in- 
tra lineam flexam. 

Tum verſus dextram ſequuntur Logarith. 
morum dividendorum Indices negativ1. 

His 3n fingulis ordinibus collaterales ad- 
itant Quotorum Indices etiam negativ1. 

Subtus autem qui ſcribuntur numex1, o, 
1©, 20, 30, 40, Oltendunt numeros addendogs 
prime figure Logarithm1 dividend, cujus In- 
dex negativus invenitur ſupra in eadem co. 
lumna, juxta Diviſorem. Ut {t Logarithmus 
;, 41 84.2 poltuletur dividi per 3 : Queratur 
juxta 3) dabiturque collateralis 3, pro Indice 
Quoti: Et numerus 20 fubtns; qui additus 
fizurz dividuz prime 4, reddit zplum 24 : 11 
quo Diviſor 3 ofties continetur, 


Divilio. 


2)7,418342 2)5,61228 
[.atus3, 80614 Latus,3,3B 061 4 


